AITIEHANRKC

O i §

JAHOIIIA BOJ/bAJA

NnpeBe€o u npuMmenoe 101ao0

J~-p BPAHUCJIAB IIETPOHUJEBHh

BEOTPA/L
APHKABHA LLITAMIIAPUJA KPA/BEBUHE CPBA, XPBATA U CIIOBEHAILA

1928.



OBJALLIFbEHbE 3HAKOBA

ab o3HayaBa ckyil cBux Tayaka KOje Ce ca Taykama a M b Hajia3e Ha

JeJLHO] npaBo].
___.). !
ab o3HayaBa OHY MOJIOBMHY NnpaBe ab Koja moyutbe y Taulld a U Ca-

JIP)XU Tayky D.

abC 03HayaBa CKyN CBuX Tayaka Koje ce 3ajelHO ca Taykama a, b, ¢

(Koje He Jle)xxe y MCTOj MpaBoj) Hajla3e Y jellHO] MCTO] paBHM.

___.) .
abc ©03HayaBa OHY MOJIOBMHY paBHM abc koja Moyutbe OJ TMpaBe

ab M canpXu Tauky C.

abc 03HayaBa OHaj OJ JeJioBa y Koje je paBaH abC mojesbeHa CKynom
MoJlynpaBux ‘E;n Ec) KOjU je Mmarmu; WIK piao 44U Cy Kpalu b; U b:

abcd o3HayaBa (ako ce Tayka d Hana3u y abc a_l;; U Eg ce He Ceky)
geo yrja abc koju je o6yxBaheH on FZ, bc wu EE N0k bacd o3HayaBa aeo

paBHM abC Koju ce Hanasu uameby ab u cd.
R o3HayaBa mnpaB Yyrao.
| je 3HaK 3a ymnpaBaH [MO0JI0)Xa] JBe]y MpaBUX.
|| je 3HaK 3a mapajnenu3am.

=== » » 43 KOHrpyeHu”jY'
ab ~ cd 3Hayu jma je cab — acd.
S . . X TeXHU Ka rpaHdum a.”

O r 03HayaBa KpYr YW]U Je MOJIyNpeyHUK I,
(> r 03Ha4YaBa MOBPLUMHY Kpyra 44ju je NOJYyNpeyHHK .

* Jla 03HauM Texeme rpanuud, boeaj ynorpeOibaBa jeaaH JApyrd 3HaK KOjU CMO
MY 3aMEeHWIM 3HAaKOM —— (Kao WTO je TO y4uHHO XascilieO y CBOME EHrJIeCKOM npeBoy

AneHjuKca).
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ATTEHJIMKCY)

§ 1

—> —>

AKO nmpaBy am He cedye MpaBa bn ajM ]Je ceye CBaka Jpyra InpaBa
— —> —»
bp kojace Hana3u y yray abn, onma je bn Za-pasesna ca am, T.J. bn il

am (dur. 1).
>

Jlako je yBumeTH 0a @ociioju npasa bn U TO jedHa jeduHa, KOja MpO-

R
nas3u Kpo3 Tayky b (BaH npaBe am), U ga bam +- abn Huje > 2 R. Jep ako
ce bc 6yme kperana oko b mok He nocraHe bam — ab ¢ = 2 R, HacTy-
—> —>
nuhe TpeHyTak Kama bc weke Buwe cekum am, m Tama ke OuTH bc || am.
UcTto ce Tako nako yBuha ma ke 6uTH bn ||| em ma marjie ce Tauyka e

Hamazula Ha am (mpeTnocTaBlbajyhM 1a je y CBUMa TaKBMM Clly4yajeBUMa

am > ae).

I Cnuc BosbajeB, KOju MLOHOCHMO y CPINCKOM MpeBOAY, M3awao je npu nyTt 1832
Ka0 NOJaTak y3 oncexHu yuOeHuk MatemaTtuke teroBor oua Boagriania bosaja (T3B.
Tentamen) nox wacaoBom: Appendix scientiam spatii absolute veram exhibens: a veri-
tate aut falsitate Axiomatis XI Euclidei (a priori haud unquam decidenda) indepen-
dentem: adjecta ad casum falsitatis quadratura circuli geometrica. OBaj je cnuc bomajes
u3natT noHoBo 3ace6no 1902 r. ox crtpate mahapcke Axanemnje Hayka noBogom cToO-
roauitbuie bosmwajesor pohemba. 1913-Te roaune usnar je Appendix u y Hemaykoj o6panu,
KOjy je octaBuo 3a coOOM y pykonucy cam bospaj. Ha dpanuycku npeBeo je AHeHIHMKC
J. Hoiiel 1867 r. nox nacinoBom ,la science absolue de I'espace” (HOBO u3dname 1912-e),

a Ha eHrsecku amepuuku maremarunuap (4. B. Halsted 1896 nomx naciosom ,The Science
Absolute of Space®“.

[Tpy mome npeBoay AneHaukca ynoTpeOibeHH Cy HA NPBOM MeCTY JIATUHCKH OpH-
rMHaJ ¥ Hemauka oOpana, aju y3eTu cy y nomok v (PpaHIlyCKU U €HIJIECKH npeBOd. Bpoj
A00aTuX ripumenaba pesiaTUBHO j€é MHOro marbuM Hero wto je Taj 6poj y mOMe npeBoay
Jlo6auensckonor cnuca ,["'eomeTpujcka Mcnutuarma u3 Teopuje napanenHux auHuja“ (u3a-
wiaom y Ilpocserhom [nacuuxky“ 3a 1914-y ropn.). Ynraona Koju XOohe noTnyHo na
paayme bosbaja ynykyjem na taj cnuc JlobGaueBckora u MOj KOMeHTap.



[ r—> I
AKO je, 1OK ce Tayka C Ha [IpaBOj am ynabaBa y OGeCKOHAYHOCT,

yBek cd = cb, 6uhe yBek um cdb — cbd (< nbc). Kako nak nbc =o, |
TO U cdb = o.

Haz‘z‘q.ueua. Y oBom npBom naparpady naje Bomaj y npBom ompemky |
Oeuruyujy fapasesne; y apyrome Olle/bKy JOKa3yje CTaB, Jla Ha jejHoj
CTpaHu napanennsma nocToju camo jedna napaienHa; a y Tpehem cCTas
lia Je MOJIo)Ka) Tayke e Ha MpaBOj am HpPou3BOBAH.
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Dur. 1 Pur. 2
§ 2
AKo je bn ||| am Ouhke u cn || am (¢ur. 2).
>
Jep yamumo na ce d Hanasu marae y macn. AKO ce C Hanasu Ha bn,
4 : S >
bd cefu ke am (nowiTo je bn ||| am), a Tako UcTto U cd ceku ke am. Ako
_> ) : h>.
ce mak ¢ Hana3u Ha bp, Heka Je bq ||| cd. Tana ke ce bq Hanasutu vy

> > >
abn (§ 1) n cehu am, a Tako UCTO he U cd cehu am. [Ipema TOme he



—> —»
ceaka nojynpaBa cd (y acn) cehu yBek mnojynpaBy am, JOK CH Hehe

>
cehu am. Crtora ke GUTH yBek cn ||| am.

Haiiomena. Y osBom Jpyrom naparpagy bosba] Jnokasyje CTaB, J1a
jelHa mapaJieNHa 3adpocasa O3HAKY Mapalieliu3ma y cBUMA CBOjMM TayKama.

g3
Ako cy Kako br Tako M cs ||| am (¢ur. 2), a c ce He Hana3ud Ha
—» —>» —>
br, br u cs Hehke ce cehn.
—) _-H> - [ ]
Jep ako 64 br u cs umaine jemiHy 3ajedfHMYKy Tauky d, oHma Ow
—» —>
(no §-y 2) kako dr Tako u ds 6uiie oOe napanenHe ca am W dr U ds nane
- >
61 yjento (mo §-y 1), a ¢ 6u ce Hana3wio Ha br (IPOTUBHO NPETMOCTaBLH).

Haiiomena. Y Tpekem nmaparpagy 1okasyje bosaj, jga ce IBe IpaBe

Koje Cy mapajelHe ca Tpehom He ceky jeaHa ca JIpyrom (LUTO JOLU He
3Hayu Ja cy oHe U mehy cobom napaneiHe).

§ 4
>

Ako je man > mab (¢wur. 3), cBako] Tayuu b Ha ab onurosapahe jenHa
—>

Tayka C Ha am Tako jaa 6yme bcm — nam.

Jep ako ce (nmpema §-y 1) yuuHu nma je bdm > nam M mdp — man,
b ke ce HanasuTu y nadp. Crora ako ce nam Oyle MOKpeTano AYX am

—> —»T—>

JIOK Ce an He MOKJomuM ca dp, an MO-
pahe npokM kpo3 b u npema TOme he
MOpaTM TMOCTOjaTH JedHO bcm Koje p

|€ — nam.

m|

8.5
Ako je bn ||| am, nocTojeke Ha am
jeqHa TakBa Tayka f na ke 6uTH fm = bn
(pur. 1).
Jep (mo § 1) noctojake bcm > cbn,
U, aKO Je ce — cb, 6uke ec =~bc u
bem <  ebn. AkO Tauyky p 6yaemMo Kpe-

TallM 0yXK IYXu ec® o03HavyaBajyhu He-
npecTaHo yrao bpm ca u a yrao pbn

ca v, OMhke u OYeBHUJIHO Hajnpe mame na
3aTum Behe op oparosapajyker v, Jep u

-1

Dur. 3

> Jla 6u unranaun nakwe pazymeo bosbajeBo mokasusame, Tpe6a ma y dur. 1-0j
yipra napanyta Tauky p (4 TO jemadnyt uameby a m ¢ Guxe ¢, a apyru nyr uamehy
[ ue Gamke €) U na je cnoju ca Taukom b.



pacTe Hellpekuono on bem no bcm, a (mo §-y 4) Hema HujemsHor vyria
> bem u < bem ¢ KOJUM ce yrao u He6u noxjonuo. Tako UCTO U v oraja
HENPEKUAHO ox ebn mo cbn. Tlpema Tome noctojahe Ha ec jenHa Takea
Tayka f pna ke 6utn bfm = fbn.

§ 6
AKO je bn || am u Tayka e marge Ha am a Tauka g marjge Ha bn,
Ouke gn ||| em n em ||| gn (pur. 1).
Jep mo (§-y 1) bn je ||| em, na je (mo §-y 2) u gn ||| em. Ako je
name fm 2= bn (§ 5) 6uke mibn = nbfm, na npema Tome (nowTo je bn ||| fm)
M fm ||| bn u (npema nperxomno peyeHome) em ||| gn.

Hauomena. Y wectom naparpady bosaj JIOKa3yje CTaB O y3ajamHOCHiU
lapaseau3ma: ako je jejlHa npaBa napajeilHa ca JIIPYrOM OHOa je u 0Bda
dpyta napanejHa ca {pBom.

§ 7

AKO Cy kako bn Tako M Cp nopasenHe ca am a Tayka C He Halasu
).

ce Ha bn, 6uke u bn ||| cp (pur. 4).
Jep bn u cp ce ne ceky jenna ca apyrom (§ 3); mame cy am, bn
CPp WM y UCTO] PaBHU WJIM HUCY; M Y NPBOM CJIyyajy am WM Ce Halasu
y bncp uau ce He Hanasm.
AKO ce am, bn, cp Hanase vy

K" g, p m P MCTO] paBHM M am Jie)xu y bncp, Taja
>
ke cBaka monynpasa bq (y nbc) ceku

am y usBecHoj Tayuu d (mowrto je

bn ||| am). Kako je nak dm || cp (§ 6),
> »
JacHOo je ma ke dq cehu cp u na he
outi bn ||| cp.
AKO ce bn 4 cp Hajlaze C uUCTe
CTpaHe Ol am, JelHa OJl HMX, Hanp.

Cp, Hanasuke ce usmeky npyre nge!

(m3ameby bn u am). Anu kako cBaka
> >
bq (y nba) ceye am, cehu ke cBaka

>
M cp. [lpema Tome 6uke bn ||| cp.

AKO paBHM mab M mac 3akna-

najy yao, onpa cbn u abn umajy camo

bur. 4 g L >
bn 3ajegHuyko, mox am (y abn) Hema
HA4er 3ajeJlHHYKOr ca bn, a Tako UCTO HUYer 3ajeflHUYKOr nu nbc u am.

3 Opaj apyru ciiyuaj ne Hanasu ce y ¢ur. 4. Yuranan moxe naxko HANDABHTH 34-
ceOHy ¢urypy y Kojoj he cp aexarn usmehy bn u am u y kojoj he bq cebn am.




9

— > >
Tana ke csaka nosnypasan bcd, mocTaBbena kpo3 db (mary y nba), cehu

arryl’, nowto (ycnen bn ||| am) bc? ceye a;n)' Crora ako Oyiemo KpeTallu
MoJlypaBaH b_cc)f OKO bc poTie mok oHa nmpecTaHe cehu a—r;, tEE namhe
HamocJeTKy YyJeJHO ca t;; 13 ucrtor pasjora oHa ke cCe IIOKJIONUTH M
Ca B—c);;. [lpema Tome bn Hanasuke ce u y bcp. Ocum Tora ako je br ||| cp,

br ke ce (mowto je am ||| cp) Hana3uTU U3 UCTOr pasjora y bam, a Tako

._>. .
ucto (moiwto je br ||| cp) u y bcp. [lpema Tome br, Oynyhu 3ajelHHYKO
>
paBHUMa mab u pcb, 6uke y cTBapu HUIeHTMYHO ca bn u crora Ouhe
bn ||| cp. G
Ako je paiie cp ||| am u b BaH cam, npecek bn paBHM bam u bcCp

Ouke mapaJiejlaH KakO ca am Tako U ca cp.*

Haiiomena. Y cegmom naparpad@y bosbaj nokasyje CTaB O @pan3u-
luBHOCIu Oapajesu3ma: ako Cy JiBe NnpaBe napalielHe Tpeho] oHe Cy na-
panenHe u mehy co6om. OH pa3nuKyje TpU Cliyyaja: y npBom ciiyuajy Tpeha
Ce npaBa Hala3u u3amehy npa-

BUX KOj€ Cy Ca HhOM mnapaleliHe, R m P

y JLpyrom clnyyajy Inpase Mapa-
JlenHe C Tpehom Halaze ce Ha
MUCTO] CTPaHu O] He, a y Tpe-
kem ciyyajy oBa Tpeha npaBa
JIe)XW BaH paBHU [Ipyrux JBely. >

§ 8
Ako je bn ||| U =~ cp (uau
Kpake bn || =~ cp) U ako am
(y nbcp) Ha myxu bc cimoju g
yipasHo U iiososu ]e, Owuke bn
| am (cur. 5).
> >
Jep ako 64 bn cekna am, pL a

s 5l __
M Cp ceknia 64 am y UCTO] TaulM it N

(uomiTo je mabn = macp) «oja B

: > Pur. S
Ou Ousla 3ajeaHMYKa M 3a bn u

t Ako O6ucmo oBaj Tpeku ciyuaj craBuiau Mcnpe npBa aBa, OBH NOCJELbH 1ain Ou
Ce JlokasaTu Kpahe M esieraHTHuje, CIMYHO APyrom ciyuajy y §-y 10 (npumenOa numuena)
Houcra y cpojoj nemaukoj obOpamu Anengukca (ctp. 188), DBomaj je uzseo oo

00pHYTO nokazusambe (npumenba npeBoaAMOUYCBa).
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> > >

>
bq u am. INpema Tome je bn ||| am,

Hatomena. Ogaj laparpag 4YuHK 1mpenas on NpBUX cegam laparpadca
ANlEHIUKCa, KOJUMa je M310)eHa weopuja aapasesnux, Ka naparpaguma
9—24, y Kojuma ce u3naxe T€OpHja T3B. TpaHUYHE JIMHWje U TIpaHUYHE

NOBpLLIKHE,

§9
AKO je bn || am, map ___mab (¢ur. 6) u yrao, kora pasaH nbd 3a-

KJlana ca paBHM nba (Ha MCTOj cTpanu ox mabn Ha Kojo] je map), < R,
OHla paBaH map ceye pasan nbd.

Jep Heka je bam = R, ac| bn (Tpu uyemy wim b naga yjemno ca c

WK He nana) u ce | bn (y nbd), tana ke (Mo npeTnocTaBun) GuTH ace < R
> > >
M af ([ ce) mawke y ace. Heka Je ap npecek paBHM abf u an P (KOjuma
je Tayka a 3ajeHU4YKa), na ke OUTH yrao bap = bam = R (mowuTo je
> >
bam | map). Ako ce HAaocneTky abt kperatbem cTasu y abm (mpu yemy

— > .
ke Tayke a U b ocraTu HemomuuHe), ap he macTH yjenHo ca am; a IoWITO

Je ac | bn u af < ac, JacHO je na he KpajHa Tauka f on af macTu nusmeky
>  —>
bn u am u na ke npema Tome bf nexartu Yy OKBUpPY yrna abn. Anu kako

P m

—>
“ y 080 TOJIOXKa]y (MowTo je bn ||| am) bf
—> e
ceye ap, To he ce ap U bf mopatu ceku u
b\ y CBOME UpBOOLIHOM TIONOXKA]Y, U HoU-

X0Ba Ta4ka npeceka Ouhke 3ajenHuyka

9 —>» —> —>
PaBHHMa map u nbd. [lpema Tome map
U nbd mopajy ce cekhu.

Ha ocHoBy peyenora mnako le 3a-
—>» —>
KJbYYUTH, Ia ke ce map u nbd yBek ceku

Kajaron Je cyma HUXOBUX HaruGHMUX
¢ Yrjosa ca paBHu mabn < 2 R,

PR o \ Haiomena. Jla 6u paanyeo ILOKa-
A= Np 3UBatbe y OBOM [Taparpady, Haj6ome he
5w OMTU Ja yuTajiall HanpaBu NpPOCTOpHY

urypy koja ke oArosapaTtu ¢wur. 6. Ta
he ce curypa cacTtojaTU U3 TPU DABHH : jellHe OCHOBHe, jemHe VIIpaBHEe W

JellHe I1OJ] OLUTPUM YIJIOM HarHyTe paBHU. Y OCHOBHO] paBHH TpeGa yupTaTH
IIB€ HECBKIMICKE mapajeiHe am W bn v ac| bn: ua YIIPaBHO] paBHU

Tpeba (C yHyTpauitbe CTpaHe HeHe) yupTaTu dP; a Ha HAarHyToOj paBHM

CP, mowTo je bn ||| cp. Anu craka bq (y cbn) ceue cp; Tako ucro ceye
>

F

e

-~ B s s o e M T VN .
i = ——




[

Tpeba Hajnpe ¢ o0e CTpaHe yupTaTH Cce bn, 3aTum ca crnoJballume CTpaHe
noByku monynpaBy bd Tako ja ce oHa ceye ca ce y Tayuu f, n Hamo-
CJIeTKY Ha YHYTpalllthOj CTpaHM moByhM nojaynpasy bf.

§ 10
Ako je kKako bn Tako M cp ||| = am, 6uke u bn ||| = cp (dwur. 7).

Jep paBHM mab M mac wiv 3akjamnajy yrao uiu cauyuibaBajy UCTY paBaH.
— >
Ako je npBO ciyyaj, Heka je monypaBaH qdf ynpaBHa Ha mpaBy ab y

CpelMIIHO] TayuM tbeHoj. Tama ke 6uti dq | ab, ma mpema Tome M dq ||| am
_} s .
(§ 8). Tako UCTO ako e ers ynpaBHa Ha ac y Ht€eHO] CpeIMIIHO] TauylH,

6uke er || am, ma npema Tome dq ||| er (§ 7). Onariae ce Jlako Ja 3aK/by-
—» —>
YyuTU (Ha ocHoBy §-a 9-or), ma he ce mnonypaBHu qdf M ers cehu jeInHa
>
c apyrom 4 na he wuxoB mnpecek fs 6uTu ||| dq (§ 7); 3aTum (MOLUTO Je
bn ||| dq) Ouke u fs | ?S
am. Ocum Tora (3a
CBaKy Tayky noJiynpa-

>
Be fs) Ouhe tb — fa
>
=c, M Is namike vy
B
noJiypaBad tgf, koja je

yrpaBHa y CpeIuIUTy
npaBe bc. Tako UCTO
ouke (no §-y 7), no-
wro je fs ||| bn, gt |
Cp. Al Kako Je gt
yrpaBHO Ha I1paBoj bc
y HhEeHOM CpenullTy,
ouhe tgbn =tgcp (§ 1)
M bn ||| == cp.

Ako ce bn, am
M Cp Hanase y UCTO]
PaBHU, MNpPeTHnOCTaBU-
MO Ja ce fs Hanasu
BAH OBe paBHU U Ja
€ lli=cc am, Tana ke
(Ha ocHoBy oBje pe yeHora) 6uTH fs ||| == Kkako y OjHOCY Ha bn Tako | V
OJHOCY Ha cp, na he npema Tome O6UTU W bn ||| == cp.

a*
Dur. 7

Hauomena, Tlowto je y §-y 7-om pokaszao nopej IJIaBHOT CTaBa W
CTaB (BMJM MOCJe[dtby anuHejy Tora mnaparpaca), jia je npecek JiBejy
PAaBHA MOJIOXXEHMX KpO3 IBe Mapajejine npabe fapajejal ca oOBe JBe



yrjloBa ca oBom Tpehom PaBHU Makbu ox 2 R, Bomaj y osom naparpady
AOKagyje CTaB, Ja nocToju He camo TPaH3UTUBHOCT napanenusma (npejy

"IPaBUX Ca Tpehom) Hero u TpansuTuBMTET JEILHAKOCTH IbUXOBUX YIJIOBA
napajenuama,

§ 11

CKyn on Tauke a um on caux APYrMX Tayaka, OI KOjUX je cCBaka
Tayka b takBa na je, kag je bn ||| am, y ucto no6a u bn -~ am, Ha3Ba-

hemo F; a npecek ox F ca MaKOJOM paBHH, Koja y CeOM calpxu npasy
ab, nHasBahemo L.

Ha cBakoj NpaBoj, koja je || am, F uma JeIHY U TO camo JeIHY Tayky.
Tako ucro jacho Je, na he L 6MTH nomesmseno IPABOM am y JiBa KOH-
>

FPYEeHTHa nena. Ctora hemo am HazBatu ocom on L. [lame jacHo je, na
L - "_) - -
MOCTOM Camo JenHOo L ca ocom am Y CBAKO] paBHM KoOja y cebu campxu

>
paBy am. [Ipema Tome cBako L oge BpCTe Ha3dBahemo L oce am (HapaBHO

3a paBaH Koja ce nocmatpa). Jlako e yBuneTtn, na he L oOpTamem OKoO
—>
[IpaBe am omnucatu F, koje ke umaTtu Takohe am 3a ocy, u 00pHYTO F ke
—>
outu F oce am.

Haiiomena. Y oBom naparpady yBomu bosmaj, Ha OCHOBY CTaBOBa
fOKa3aHuX y 8§ 8, 9 u 10, nojmose JMHUle L u noBpuimhe F. On I OKa-

3yje name (y §-y 16) na je L y eBkiumgoBoj rEOMETpU]M npaBa, a y §-y
17-om 1a je y HEEBKINI0BO] ['eomeTpuju L kpusa JMHM]a a F kpuBa mo-
BpiuHa. Kpusoj munuju L nao je Jlo6aueBcku Ha3us IDAHUYHA JUHufa
(OPHLMKIT), @ KPUBO] MOBPIIVHA [ HAa3WB panuuna Gospuwiuna (opucepa).

§ 12
-
AKO Ce Tayka b Halasu marme Ha L-y oce am un ako je bn || == am
__>. —
(§ 11), L oce am u L oce bn namake y]eIHO.

Jep, ako L oce b; O3HaYUMO cCa |, Heka je Tayka c marjae Ha | u
Cp ||| ==bn (§ 11). Tama ke 6GuTwH (mowTo je u bn | == am) cp || == am
(§ 10), Te he npema ToMe Cc macTM M Ha L. A ako je ¢ marme ua L, u
Cp ||| == am, Taga he 6uTh cp ||| = bn (§ 10), Te ke npema Tome ¢ mactu

—>»
U Ha l. L u | mopake pakne 6utu WIEHTUYHU, ¥ CBaKa mosiynpaBa bn Guke

oca M ol L u Guhe ==y omnocy Ha cge apyre oce on L.

Haaomena. Y osom nmaparpa@y bBobaj JlOKagyje CTaB, la Kpo3 naTy
> _ ‘
Tayky b jenHe nonynpase bn [IPOJIa3n Camo JelHa rpanumyna JIMHU]A (JTH-

=
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— m— e ———— — i —

D — il —

o — e —

= :



[3

Huja L), 3a kojy je Ta nonynpaBa oca. [la 6u pasymeo JloKa3, 4YuTajal
rpe6a Ja HanpaBu ¢urypy nBejy rpanunyHux qunuja L u 1 (oOsimk rpaHuyne
AMHUWje Hanasu ce y ¢ur. 9) Koje mposjase Kpo3 Tauky b rbuxoBe 3ajell-
Huyke oce bn (mpyra oca oj L Heka je am, a o | Heka je cp U OGPHYTO).

§ 13

Axo je bu ||| amu cp ||| dq a bam ++ abn = 2 R, 6uke ndcp -+ cdq =2 R
(ur. 8).

Jep Heka je ea—-eb U efm = dcp (§ 4), na he Outu (mowTo je
bam -+ abn — 2 R — abn -} abg) ebg — eaf. Tako ucro, ako je bg — af,
6uke /\ ebg — /\ eaf, yrao beg — aef U g he ce HamasuTH Ha MnoJy

npaBo] fe).' Ilaswe he 6utn gim -+ fgn — 2 R (mowito je egb — efa). Tako
ucto je u gn ||| fm (§ 6). [Ipema TOome, ako je mirs = pcdq, 6uke rs || gn
(§ 7), u r he Jyexarn Ha npaBo] fg unu u3mehy Tayaka f 1 g WM BaH
bUX (ako Huje cd — fg, y Kom Ou ciyyaly UCTUHHTOCT CTaBa Ouila oOue-
BUJIHA).

[. ¥ npBom ciuyuajy frs He Moxe Outu Behe onm (2 R — rfm =) fgn,
nowto je rs ||| fm®; Tako ucTto He moxe Outu Hu frs < fgn, nouwto je
rs ||| gn®; npema Ttome je frs — ign u rfm + frs — gfm < fgn — 2 R. Jlakne
je dcp + cdq = 2 R.

[Il. Ako ce r Hanasu u3BaH fg, Ouhe ngr — mfr. Heka je mfgn =
— nghl = lhko u T. 1. cBe nok fk He nocrane — fr UNM MOK He NMOYyHe fa
npemawa fr. ¥ oba oBa cayyaja Ouke ko || hl ||| fm (§ 7). Ako k nmapna
y r, ko he mapatu yjemHo ca rs (§ 1), u umakemo rfm + frs = xim -
~+ fko = kfm - fgn =— 2 R. Ako ce nak r Hanasu usmehy h u k, 6uhke (na
ocHoBy moj, | peuenor) rhl + hrs = 2 R — rim 4 frs —= dcp + cdq.

Hatiomena. Y oBome naparpady mokasyje bosbaj cras, na ako je 36up
yHyTpalltbMX YrjioBa Koje 3akjanajy JBe Iapajiejiie NpaBe ca TpaHCBep-
3aJJoM — 2 R y jeOnom cnyyajy na Taj 30up mopa 6uTH — 2 R U y cauma
Ipyrum ciyyajeBuma. Jlpykuuje peveHo, ako Baxu EBKIMIOB nocTynart
napanenHux (T.]. NOCTyNaT jelHe jellUHE mapajesiHe) y jellHOM cliyyajy, OH
Ba){M y CBMMa clyyajeBUMa (IOTHYHE MOBPIIUHE).

§ 14
AKo Je bn ||| am. cp ||| dq u bam + abn < 2 R, 6uke n dcp + cdq < 2 R
(ur. 8).

° Kag Ou yrao frs 6uo > fgn, owpa 6u (nowro je rfm - fgn = 2 R) Guno
rim 4 frs > 2 R, a 710 je nemoryhe (no §-y 1), nowro je rs ||| fm.

 Kag Oum Ouno frs < fgn, onpa 6u (nowtou je frs 4 grs = 2 R) Guno fgn 4
+ grs > 2R, a to je Hemoryke (no §-y 1) nowro je rs ||| gn.



AKO Haume dep - cdq nebu 6uno < 2R, ompa 6u ono (no §-y 1)

MODPUIO OUTK 2 R, Taga 6u nag (o §-y 13) mopajsio OuTu u bam l

- abn =2 R. a 10 HPOTUBPEYH NIPETHOCTABIN.
Hatuomena, v

JAIOM < 2R v jednonm Chiydaly ja raj 36up Mopa OUTH <~ 2 R v cuma
i n
1 >
0 P
§
{ (
) a § 0 1
l)
(1 . -
| ' ey
Our, 8

caydajesuma. Jlpykunje peveno, ako Baxu HECBIJIMICKKM  IOCTyNnaT napa-
NCJIHUX (T.). NOCTYNaT JABejy napanennux) y JEJLHOM Cllyyajy, OH Baku y
CBUMa Cliyqajesuma (JLOTUYHE NOBPILIUHE).,

§ 15
[la ocnoBy nocmarparba MaHeTHX Y 88-uma 13 u 14 cuciliem 1eome-
tipufe sacrnosan na Upeliliociiasyu uciunuiiiociy XJ-e Eskauoose akcuome
asmaquhemo ca >, a ca S o3nauuhemo CHCHIEM 3ACHOBAH Ha CYUpOUIHO)
Xutiowesu, Csu onu cllasosu, 3a koje nuje U3pPetHo peueno Oa saxce 6uno
Vocuctiemy X ouaw y cuciiemy S, saxce AUCOAYUIHO, ulf. 3a wux ce Wepdu
da ¢y ucliunuitiu ta Ouso 0a saxcu cuciitesm > 6uqo cuctiiem S.

Hattomena. Jla uma craBosa Koju CY HE3aBUCHW O] nocTyiara napa-
JICJIHUX,  TO Je yBUJLeo jowr  EBkiuny y CBOJUM  CllaBHUM yEaemeniiuma®,
Y nppoj kibusn csora jena EBkaumi yunm ynorpeoy oy neror nocCTyJlara
(O, 11-¢ akcuome) e y 29-om CTapy, JLOK upsux 28 CTaposa JLOKagyje
HE3ABUCHO OJL OBOI' nocrynara, Tume wro nopejt Eskaunjiosor YBOJIH H
HECBIJIMJLCKK cucTem, DBolba) Harialasa MapeyHo BaXHOCT FCOMETPH|CKUX

OBOM naparpady pokasyje Bosmaj cras, na aro je 30up
YHYTpawnumx yriosa koje jaKjanajy  pse napajiesiye [page ca TpaHcpep-

L. -

- . A i L
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CTaBoOBa KOJM CY HE3aBUCHU OJI NOCTYJlaTa JeJlHe WU JiBe]y napaliejiHUX.
Crora OH M y HacJioBy ANeHJIMKCAa MCTMYe Kao ILberos rIJlJaBHU 3ajlaTak
u3Jjlaratbe CTaToBa ,KOJM Ba)KX€ ancoJIyTHO®.

§ 16

Axo je am oca on L, y cuctemy = 6uke L npaBa| am (cur. 5).

Jep Heka je bn y Tayuu b Ha L (Ttakohke) oca oxm L, Tana ke y cu-
cTeMmy ~ OuTHM bam -+ abn — 2 bam — 2 R, npema TOMe Ouhke bam — R.7
U ako je c makoja Tauyka mpaBe ab u cp ||| am, Ouhe (o §-y 13) cp == am,
U c he ce npema Tome Hana3uTu Ha L (§ 11).

Aau y cuciiemy S He #ociioje mpu mavke a, b, c Hu y L Hu y F
koje Ou sexcase y pasoj JUHUJU.

Jep jemHa om Tpu oce am, bn, cp (Hamnp. am) mopa Jiexatu usmehy
npyre nse® Tte he (no §-y 14) kako bam Tako u cam mopatu 6uTH < R.

Haiiomena. V13 oBor mnaparpacga u3nasu, na je L y eBKJIUOOBOM CHU-
CTeMy I[paBa JMHM]A YylNpaBHAa Ha OCYy, a y HeeBKJIMJJOBOM jelHa KpuBa
WHuj a (BUOM unyhu naparpadg).

§ 17

L je u y cuctemy S nuHuja, a F noBpiuuHa.
—>
Jep (mo §-y 11) cBaka paBaH NoBy4YeHa ympaBHO Ha ocy am (M3 Tauke
koja mpunaga F-y) ceye F no nepudpepuju jenHor kpyra, uuja paBaH (1o
>
§-y 14) Huje ynpaBHa HW Ha jelHO] Apyroj ocu bn®. Ako 6Gymemo oOpTanu

F oxko bn cBaka Tauyka F-a ocrtahe (no §-y 12) y mwemy, u npecek F-a ca
L] . -_“) -
PaBHM KOJa Hu)e ynpaBHa Ha bn'® omnucake moBpuwuHy. W makoje gBe Tauke

a, b ysenu Ha F, F he (nmo §-y 12) 6uTH Tako ca coban KOHrpyeHTHO, na ke
a 1 b mactu yjento. [lpema Tome F ke 6utu jemua yrugpopmna fospuiuna.

JacHo je u3 oBora jna he (npema §§-uma 11 u 12) L 6utH yHugopmHa
AuHU]a.*

" Ilpema neduuuumjn smnuje L (ynop. § 11 y Be3u ca §-om 8), cBaka TeTHBa theHa
MOpa 3aKjianaTv jeJlHaKe YrjoBe ca Ocama y KpajHUM TayKama TeTHBe. [Ipema Tome vy
EBKkimpoBom cucremy mopa, nowto je bam = abn a bam -+ abn =2 R, bam 6utH = R.

® Oce ce uMajy 3amHCIMTH Yy je[lHOj MCTO] paBHM (KAO ILUTO W bobaj ponaje vy
CBOjOj Hemaykoj o6paju AneHaukca — ynop. H. H. m. s. 191). Kako Cy bam 4 cam
Matu on R, TeruBe ab u ac (oaH. Tayke a, b u c) Hehe Jexaru Yy MpaBOj JIMHH|HU.

_ »
 HapaBho na tauka F-a, Kpo3 kojy ce nosiaun pasan YIIPABHO HA OCYy am, He

MOXe npu TOMe OMTM Cama Ta4yka a (noyeTHa Tauka oce).

ln A - L] ) - L]
To ke peku npecexk F-a ca paBuu koja je ynpasha na am (a Taj je npecek

nepuctpepuja kpyra). Ynop. u Hemauky obGpany AneHaukca (§ 17), H. H. m. cTp. 191.

* Huje HyXHO OrpaHuMuMTH H0Ka3 Ha CHCTeMm S; IlOKa3 ce JIaKO MOXe hopmy.in-
CaTh Tako jJa Baxu ancoJiyTHO (3a S u ).
[Tpumenba nuuiyena.
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Hatiomena. Ynuopmua iunuja U YHUOPMHA MOBPLIUHA 3HAYE JIMHU]Y
W TMOBPLUUHY KOHCTaHTHe KpusuHe. [lpaBa m Kpyr cy yHupopmHe Jidtinje
y EBKIMILOBO] paBHUM, a paBail W MOBPLUMHA KYrJie CYy YHU(OPMHE NOBPIIIKHE
y EBrimgosom npoctopy. Y HeeBKIMACKO] paBHU [OCTOje YeTUpu YHU-
(bopmHe JIMHHUje: npaBa, T'paHMYHA JIMHM]a, JIMHU]A [eJlTHAKOT OCTOjatba U KpyT
(JIMHM]a JellHAKOr OCTOjatba jaBJba ce y AneHjukcy npsu nyTt y §-y 27).

§ I8
1 >
CBaka paBaH NOByYyeHa KOCO KpO3 TayKy a noppuiMHe FF Ha ocy am
ceye I y cucremy S no nepudepujn jegHor kpyra (gur. 7).

Jep Heka cy a, b U1 ¢ Tpu Tayke oBora npeceka, a bn u cp oce. Tana
ke paBHM ambn 4 amcp 3akjanaTty yrao, nowTo OU uHaye (HA OCHOBY
§-a 10) paBaH onpeheHa Tauykama a, b U c canpxasana y cebu am (1npo-
TUBHO MnpetnocTtasuu). [Ipema Tome he ce paBHM ynpaBHe Ha IpaBuma ab
U ac y tbuxoBum cpeauwiTuma cehu (§ 10) nmo udsecHo] ocu fs (F-a) u
outu fa — fb — fc. Heka je ah | fs u Heka ce fah oGphe oko IS; Tana
he a onvcatu Kpy)XHy nepudepu)y nojaynpeyHdka ha, koja he nposiasuTu
Kpo3 Tayke b U C M HalladuTu ce y ucimio 000a Uy NOBPLIKHU I* U Yy paBHHU

abc. W paean abc u nosplumna F umahe 3ajegnuyky camo O ha (§ 16).

McTo Tako jacHO Je, ma he M KpajHa Tayka a ojceuka fa JuHuje L
oOpratbeM oko f y nmospuuuHu F omucatu () ha.

Haaomena. Y oBom naparpay Jokasao je bosaj cTraB, pa ce Kpyr
HAa rpaHUYHO] MOBPIUMHU TMOKJIama CBOJUM OOMMOM Ca KPYrom HecCBIIMICKe
paBHU (Kao LUTO Ce Kpyr Ha MOBPIUMHU KyrJe rnokJjana CBojum o6HMMOM Ca
kpyrom EBKJIMIOBe paBHM).

§ 19

YnpaBHa bt Ha ocy bn imHule L (y paBHM OBe NMHU]e) y cucTemy S je
manteniia nuuuje L (gur. ).

Jep L uma ca bt camo Tauky b 3ajenHuuky (§ 14). Anu axko ce bq

Hallazu y paBHM tbn, cpeaMiuTe KpPY)XHOI mnpeceKa paBHM KOja je ynpaBHa
>
Ha tbn y bq ca F oce bn Hanaduhe ce oueBupHo (§ 18) Takohe Ha bq.
—> —>
A axo je bq nmpeuyHuk jacHo je, na ke bq ceku nuHujy L oce bn y Tauuu q.

Haiomena. Jla O pa3dymeo L0OKa3 OBOr naparpaga, uyuranay TpeOa
Hajope Ja 3amucau (ur. S ynpoluhkeHy Tako, Ja ce OHa CaCTOju CamO M3
npaBux bn, bq 1 bt. 3aTum Tpeba na 3aMUCIIM JelHY paBaH MOBYYeHY Kpo3 bq

ynpaBHO Ha paBaH tbn M y To] ynmpaBHO] paBHM KPYr ONUCaH U3 CpPeLULITA

npaBe bq. Hamocserky Tpeba Hxa noByye rpaHu4Hy NuHu]y Koja ke mpo-
—>
Nla3uT¥ Kpo3 Tayke b M q U MmaTih bn 3a ocy.

e =

T e -
| Er i ——
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§ 20

IlBe Tayke nospiinHe F oxpehyjy yBek jenHy L — JuHH]Y (5 11 1 18).
Kako je (Ha ocHoBy §§ 16 u 19) nuuuja L ynpaBHa Ha CBUMa CBOJUM OCama,
o je ceaku sauHeapHu yiao y uoBpwunu F'' jednak HaituOHOM piay PABHU

HoByueHux yiapasHo Ha dospwuny F kpo3 kpake suneapHol yiaa.

§ 21

e e : : i
/[lse L — aunuje ap, bd y ucinoj itospuunu F koje ca mpehomn L — au-

Hujom 3akjlanajy yHyTpauime yrioBe uuju je 30up < 2 R (¢ur. 6), ceky

ce jexna ¢ apyrom. (Ca ap oanayukemo smuujy L noBpuuHe F noByyeHy

__>. 1 -
KpO3 Tayke a MU p, a ca ap OHY IOJIOBUHY OBe JIMHU]Ee KOja NMOYUmYhHU Y

a CaJpXHU TayKy p). > .

Jep ako cy am u bn oce nopuuHe F, moaypaBuu amp u bnd cehnu
he ce JenHa ¢ gpyrom (§ 9), u F ke ce cehu ca HUXOBUM mnpecekom (Mo
§§-uma 7 u 11), Tlpema TOome mMopahke Ce);[ ap)u bd cehu jepHa c gpyrom.

Ha ocHoBy oBora jacHo je, na he, ako ce Ha moBplIMHU F 3ameHe
npaBe L — nuHujama,’* EBkiupoBa Xl-a akcuoma U CBe OHO IUTO Ce y
(PaBHO]) reomeTpuju U TPENOHOMETPHUjU TBPIU BaXKUTU aico.yiiino U y F.
[Ipema Tome Ouke Ha TOj MOBPIUMHM U TPUrOHOMETPHU|CKE (VHKLM]e y3eTe
y UCTOM CMHUCJIy KaO Yy CUCTeMy X, TaKO UCTO U mnepudepuja Kpyra, Yuju
Jje L — nmnujckn nmonynpeynuk —ry F, 6uhe —=2xr, u (Or (y F) = =r?
(moxpasymeBajyku nox = nomosuwy om ()1 y F, mam nosuatu 6poj
3,1415926....).

Hatiomena. 1. Y oBom naparpagy bosmaj mokasyje Hajnpe craB, J1a
Ha NOBpWIMHA F 3a smnuje L Baxu netu noctynar EBkiaumos,® ma 3aTum
Ha OCHOBY TOra cCTaBa HM3BOJM 3aK/by4aK, Jla 3a FF — IMOBpIIMHY Ba)W
EBKkiumoBa reomeTtpuja,

1T, j. yrao kora 3aknanajy nse L — nunuje.

2 Jlpykunje peyeHo, ako ce L. — nuHuje cmaTpajy Kao npase (OIH. Kao HajKpahke
JnHuje uameby npe tauke) Ha F — noBpuunnu.

5 EBksvmoB netu nocrynat (oaH. XI-u akcuom), OHako Kako ra je Esiaun ¢op-
Myaucao (y moueTky npBe Kiwbure ,Enemenara®), rnacu osako:

»wAko cy OBe upase ipeceuene wpekom wako, 0a oBa 3akAaiia ca rwuma Ha ucuioj
cutpanu yraose uuju je 36up mawu 00 2R, onoa ke ce iie 0Be ipage 00BOBHHO apooy-
HCeHe cehu Ha OHOJ ciupanu na kojoj cy ywaosu uuju je 36up mamwu 00 2R

OBaj je nocTyjsaT eKBMBaJIEHTAH €A NOCTYAATOM jeJIH 2 napasiesjive (T.ij.ca CTaBOM:
U3 JeORe auke Ban jeone iipaBe moxce ce UOByku camo jeOHa Lapaseana® camo axo
Ce He y3ame y 003up moryhkHoct Pumanose reomerpuje. IlTowro Bomaj e no3Haje OBy

MoryhkHoCT, oH ¢ npaBom uaeHTuukyje o6a nocrysara.

Anenpmurc 2
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Hatomena 2, Jla 61 PA3YMEO JlOKa3 cTaBa, 110 kome 1neTu EBKIMIOB
NOCTYIAT Baxkn 3a L — nunuje y F, iiTallal TpeGa jna HanpaBu jejlHy npo-
CTOpPHY durypy koja he OfArosaparu ¢wur. 6. Ta he ce (hurypa cactojaTu
M3 HYETUPHU paBHU: jeaHe OCHOBHe W TPU Ha O] HarHyTe papHu. y OCHOBHO)]
m 3 i PaBHH Tpeba yuptatu npape a;? M bd,

Koje Ke ca TpaHcBepsanom ab 3akiia-
1aTH yHYTpalme yriiose, yuju he 36up
OuTH Marbu o1, 2 R: 0Ba OCHOBHA paBaH
b ! [IpéCTaBbake mnoBpiumnny F, a npase
ap, bdu ab nyke L. JIMHU]a. Y paBHu,
KojJa he ca OCHOBHOM pPaBHU UMaATU
3aJeIHMYKK npecek ab, Tpeba yupraTu
flapajieine oce am u bn M kpo3 LUX
b | [MOCTaBUTH paBHU apm u nbd. Oge 110-
Clienmwe mopahe ce cehu Ha OCHOBY
lokaza y §-y 9 (1 Ha ocHoBy po-
CTOpHE (purype nomeHyrte y HanmomeHu

2 5 y3 Ta] maparpad).
§ 22
>

Ako je ab L — nunuja oce am
>
A4 Talka C Ha am, u ako ce yrao cab

0 X A <
- a b ' ”

Pur. 9 _ > - —>»
MHvja ab) nmomepa wajupe gy ab na

_.-). Yy
3BTHM 1Y) ba u To 06a nyra 10y OeCKOHAYHOCT, myratba cd Tauke C Ouke
>
L — nunuja oce cm (cpur, 9).

Jep Heka je d makoja Tayka Ha cd (kojy hemo HiKe ozHAYMTH ca 1),
>
dnfffcm u b Tauka og L KOJa Ce Hanmadu Ha dn. Tama he 6uTy bn==am

a ac=bd, npema Tome Guke u dn===cm u d ke ce Halla3UTU Ha 1.'* Ako

je max d Ha | u dn==cm, u ako Tauka b smnuje L npunana » npasoj dn,
6uhe M am==bn ¥ cm ==dn, U3 yera oyeBUIHO Crenyje na je bd=—ac, na

d naga Ha myTatby Tayke C M ma ce | u cd noknanajy."” OpHOC jemHe
TakBe Jimhule 1 ca L osnaunhemo ca |||L.1¢

[aliomena. T'naBHa calpxuHa OBOT naparpada je cras, Ja Cy IBe
rpaHUyHe JIMHAJe Ca UCTUM OCama CBYJIa TOJIjeHaKO yAa/beHe jenHa o apyre,

ulf =
1) OBum je nokasano tsphetbe, na je nyramwa cd Tauke c HIEeHTHYHA ca | oce cm.

>
» OBum je pokaszaHo o6puyTO TBphet.e, na je | oce cm umupentnuno ca nyTambom

cd Tayke c,
16 3Hak ” o0eJiexana llOﬂjC,D,Hal(y YAAJLEHOCT JBejy JIHHN|a [CJIHe 01 apyre,

-
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§ 23
—» —>» —>

Ako cy L — nunuje cdf || abe (§ 22), ab—=be u am, bn, ep oce, O6uhke
o4eBMAHO M cd=df.'” N ako cy a, b, e Tpu makoje Tayke JIMHU]e ab U
ab=—n - cd, 6uke u ae—n - cf. [Ipema Tome Guhe (o4yeBMIHO U Kaj Cy ab,
ae, dc HecamepsbuBM) ab:cd — ae:cf, a mpomopuuja ab:cd HesaBucna oI
ab u oopehena womayno paszmamuHom ac. OpHoc ab:cd o3Haunhemo Be-
JIMKMM cjloBom (Hamp. X), Koje he ojarosapaTH MCTOMMEHOM MAaJioM CJIOBY
(Hamp. X) KOJUM heMO O3HayHTM ac.

§ 24

Makojy Oyacuny O0a umajy x u y, 6ake ysek Y_—__Xxl (§ 23).

Jep unu ke x m y OuTu MHOXXHHe jemHO on apyror wiu Heke.

KO €'y — nX, Hexa je X — ac— cg — gh WT.I. HOK He 6yae ah—1y
1 Heka Je mabe cd || gk|/gl;*® na he 6Gutu

X—ab:cd—cd: gk —gk:hl

_H_E“(ab)“
T T o
UJIA X %19

b ey, R (Y

AKO Cy X, Y MHOXHHE ON i, T. . X—=mi u y = ni, 6uhe (npema pe-
YeHOME)

it N 1
dKJIE n Y 20
IL Y:Xm=Xx.

McTu pesyiraT da ce JlakKO MNpPOLIMPUTM M HAa CJyYaj Kaj CY XUY
Hecamep/buBU. AKO OM OUNO q—=y — X, 6Guke 0YeBUJIHO Q:Y:.X.21

Hemarse je o4eBMIHO, J1a je y cucTemy 2 3a cBako X, X =— 1. Jlok jey
S — cucremy X > 1, U 3a Makoje BpeIHOCTH oj ab U abe NOCTOJ€ TaKBe
nuHuje cdf || abe ma je cdf — ab, omakne cnenyje ma ke 6uTH ambn =— amep

17 nOUJTO Ce napaJeJiHe npase MpuOJIMXYjy jenHa OpPyroj Ha CTpaHu napaJjesu3ma,
6uke npu Tome ab > cd.

18 Vnpenun cur. 9,

> aD ab cd gk ab cd gk |
¥ TTowrTo je T T e AL e Y he 0OYeBHMIHO 6wm — ( )

y
ab ab y =

Kako je 7. =Y, ==X n n="-Toje Y=XX"
%0 Kao mro je 3a y=nx, Y=Xn, tako ke 3a X =mi 6uty X = |n (M 3a y= ni
I
Outn YV =1n), ogakne cienyje I-—-\/X [Ipema Tome Ouke Y"'(\/X_ " == )
2l 3a pasnambuHy q [Bejy rpaHMYHMX JiHMja Ouke Q:X ONlakiie ciuenyje
y
y—1 y
=k e X
X
Q — X ” p— X v = X Y . X-

2*



M aKo je oBa npyra bHUrypa npousBomHa MHONKUHA OHe mnpBe:?? opo 1
ClIelibe Je Jenan napanorcan PE3YITAT anu pesyarat koju we nokasyf

E

ancypuiHOCT cucTema S.

FPaHnYHe nuHuje Mmekyco6om KOHIpyeHTHe (Kao wTo cy cpe npase mel!
cobom KOHI'pYeHTHe).

§ 25.
VY csakon upasoaurujckom mpoyiay kpyocre aepugpepuje ¢ iios yupe:
Huyuma jeOnakum cimpanamna upoyina 00Hoce ce kao cumycu CYap oKL
yiaosa (pur. 10). |

Jep Heka je abc—R
q am | _bac, u neka cy bn
. Cp |||am. Tana ke 6uTtu cab
| ambn, 28) pema Ttome (mo
lTo je cb| _ba) cb| ambn2*

llakne cpbn| ambn, %%) Hek
__) . __
[ oce cp ceue npage bn, an

y OlroBapajyhum Taykama d, e
unpyre cpbn, cpam, bnam \
L — nuuujama cd, ce, de. Tam
he OUTH (110 §-y 20) cde — Ha-
TMOHOM yryly paBHu ndc, nde
M npema tome — R: u3 ucTorn
padJiora Ouke yrao ced — cab

Y L — nunujckom Tpoyray;
ced Guke (mo §-y 21):
ec:dc=1:sindec=1":sin cab

Tako ucro 6uke (no S-y 21):
ec:dc = Qec: Odc (y F)
= Qac:QObc (§ 18).
dur. 10 [lpema Tome 6uke u
Oac: Obc =1 :sin cab,
ONlaKjle Cllellyje Ba)Keme CTaBa M 3a CBaku Tpoyrao. )

??) Ilpykumje peueno, makonuko nyra amep cajpxaBaso y;eﬁ: H[‘lll:l, Te JBC
(urype Ouke jemna ¢ mpyrom KOHIpyeHTHe (Kan ce Haume oce am, bn u ep 3amucne
NpoAyXXeHe y OECKOHaYHOCT Ha CTPAHH HUXOBOTL napanenuama). Ogsa KOHTPYEHIIM]a NOYHRA
Ha KOHrpyeHuujir cBux L — nunuja mebyco6Ho. _

%) Ilo craBy na, kau je jemna ipaBd yNpaBHA Ha HEKOj paBHHM, 1a je U cBaka PaBaH
MOJIOXKEHA KpO3 TNpdBy yrpaBHa HAa TOj paBHM.

“) Tlo craBy na, ako je jenna [paBa ynpasHa Ha PECEKY IBejy ynpasHuX pasuu
a JieXu y jelHoj on wux, na je Tta fIpaBa ynpaeHa Ha Npyroj pashu.

) TMowrro je bn | cb. _ |

0) Tlowro ce cBaku Tpoyrao KOJW Huje npaBoyrin ja pacrasuri Y ABA 1Nparoyrig
(ynop. Hemauky oOpany AneHaukc, H. H. M. S. 195).
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§ 26.
Y cBakom cgeprom impoyiay cunycu cmpara 00HOCe ce kao cuHucu
cyapoiinux yiaoga (ur. 11). .
rﬁ_“"‘“‘-—-_

Jep Heka je abc =R u ced ynpaBHo Ha noany- e e
Ipeynuky kyrne oa. Tama he 6utu ced| aob?) 5
4 (mouito je u boc| boa) cd| o0b.2) Kako je
y Tpoyriuma ceo, cdo (no §-y 25):

Oec:0oc: Odc=sincoe:1:sincod
—sinac :1:sinbe,
M Kako Je (§ 295):
Oec: Odc = sin cde : sin ced,
TO he OuTH:
sin ac: sin bc=1:sin a

Kako ce u3 oot ciiasa 0a usBeciiu yeaok ViHa
cfepra mputoHomempuja, mo je imume yiisphena
fbera Hesasuchocl 00 X1-e Eskauoose akcuome.?®) o

Dur. 11

£ § 27.

Ako Cy ac u bd ynpaBHe Ha ab u ako ce cab momepa myx ab, Guhe
(03HayaBaJyhu nyTatby Tauke c ca cd)®) cd:ab=—sin u:sin v (ur. 12).
Jep Heka je de|_ca; y Tpuyriuma ade, adb 6uke (mo §-y 25):
Qed:Qad: Oab=sinu:1:sjnv.

AKo ce bacd 6yne o6pTano oko ac, Tayka b omucake Oab, a Tayka
d, Oed, a noBplwMHY onucaHy on nytare cd 03Haynkhemo ca ©cd.?!) Heka
je Labe bfg.... monuron ynucan y ®ab. Ako Kpo3 cTpaHe bf, fg u T. 1. oBor
10JIMroHa Oypnemo NOCTaBWJIM PaBHU YMpaBHe Ha ®ab, y ®cd nocrake no-
IMroHajiHa gurypa ox ucrtor 6poja CTpaHa, Tapma ce mox)e JOKa3aTH, Kao
nmy 8§y 23 na je:

cd:ab=dh: bf=hk: fg — )
M Jia e npema Tome
dh hk +...:bf+fg+...=cd: ab.

) o cTaBy nomenyTtom y npum. 23.

%) Ilo craBy na je, kan Cy B9 paBHM ynpaBHe Ha Tpekoj, U HUXOB MpeceK ynpaBsan
Ha 0BOj Tpekoj pasHu.

*) Ilpykuuje peyeno, TPUTOHOMETpHjd HAa KYTJIK Yy HEeeBKJIMICKOM MPOCTOPY M eH-
TMYHa je ca TPUrOHOMETPUjOM Ha Kyrin y EBKAHL0BOM 11pocTopy.

) IMNytawa cd upecrasma AUHUJY JeOHakor ocd@iojawa y omHOCY Ha npasy ab.

°1) TloBpwnna onucana on /IMHKje jeqHaKor ocrojata cd je UoBpuluHa jJeornakoi
octiojawa, a () cd je KPYXXHa NMOBPIUMHA HA TOj NMOBPIUWHM OMUCAHA MOJIYNpeyHukom cd,

2) Jlako ce na [I0OKa3aTu, na ke ynpaBHe Koje mese NpaBy ab Ha n jegHakux je-
10Ba NOJCJIUTH W JIKHK]Y jeaHAKOT OCTOjatba cd Ha n jegHAKUX mnesoOBa. [Tpema TOMme
OLHOC cd : ab Guke KoncTanTaH v 3aBucan camo OL oCTOjawa ac. [TowTo cy cTpane nosuro-
Hante (urype dhk... iunnje jeqnaxor OCTOjatba, TO ke 0YeBUIHO 6uTH cd : ab = dk - bf HT. 1.
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AKO ce cBaka OJi OBUX CTpaHa CMarb¥ Ha HYJIY KAaO I'paHUuyHy BpeJl-
HOCT, Ouhe:

..... = Oab u dh4hk 4+ ..... = Oed.

buke pnakie u
( )ed : ()ab=cd : ab.

Kako je mnak
(Oed : (Oab =sinu:sinv
TO he OUTH
cd:ab =sin u:sin v.
AKo ce ac yjaamuog bd
y OeCKOHayHOCT, ocTake
cd: ab nma npema Tome u
SIN U :SIN V KOHCILAHITIHU.
A kKako u=R (§ 1) #
Kako, ako Je dm ||| bn,
v—=12 0Ouhke cd:ab—=
— 18N 2.7
dur. 12 [lyTatby cd 03Hayu-
hemo ca cd|| ab.??)

Hatiomena. Ha ocHoBy ctaBa Joka3aHor y §-y 25, y OBOM naparpady
Jlokadyje bomaj cTaB, na je ogHOC u3mehy jemHe npaBe M theHe JIMHHMe
JellHOr ocTojawa (omHoc cd:ab) paBaH 1:sinz, T.]. paBaH peUUNPOYHO]
BPEIIHOCTU CHHYCa yrjla napanieju3ma 3a OCTOJatbe TUX JBejy JIMHU]a.

§ 28.
AKO je bn|||==am, ako ce ¢ HaJla3u Ha ar);l M aKo je ac — X, Ouke (§ 23)
X =sinu:sinv (¢ur. 13).
Jep ako cy cd u ae ynpaBHe Ha bn u bf|__am, 6uke (kao y §-y 27)
Obf: (Ocd =—=sin u:sin v.**) Kako je nmak oyeBumHo bf—ae,?%) To je:

(Oea:(dc=sin u:sinv.

33) Lllto ce roa Tavyaka a Oyne y c¢ur. 12 ynamarana Buule of Tayke b, yrao dab
noctajahe cBe MmarbM Tako ja he y OeckoHayHocTu OuTH u=R, da nocrake || ba u v

ke ce npeTBOpUTHU Yy yrao napajejiidma 3a OCTOjame bd (dl’)T'l' | bn Ouke napanenna Ha
APpYroj CTpaHu napajenusama u z=yV).

34) [llTo ke pehu na je cd cByaa noajeHako yaabeHo on ab (ymop. npum. 16), ojn.
na je cd auHMja jegHauor ocTojesba y OonHOCy Ha ab (ynop. npum. 30).

3%) Tlo cTaBy noKa3daHom y §-y 25 Ouke (y nmpasoyriom Tpoyriay bfc) Obf: Obc =
—=sin u:1 u (y nyasoyrjiom tpoyriy bdc) (Ocd:Obc=sin v:1, pakne QObf:Ocd =
= sin u:sin v.

36) Ako y c¢ur. 13 noByuemo TteruBy ab, Ouke (npema meduHUUMjH TpaHUYHE JiH-
Huje) < mab = <. nba, npaBoyriu Tpoyrjin abl u abe Onke konrpyentHn n bf = ac.
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Ann nowto je (no §-y 21) y F — nospiunHama oca am u cm (Koje
ceky ambn y L — nunujama ab u cg) (Qea:(Odc—=ab:cg=X, TO he
OUTH KU X =—Sin u: sin v.

A e ‘
Q D
\ 2
\\‘
_.-’""-.f‘-‘rdr
"__,..-"""’.‘
. J...-r-“’""//
“.. "i.:/// e
X
A\
L
( g
0
m n
dur. 13

Haiiomerna. Y oBom mnaparpady mokasyje boibaj cTaB, 1a je ogHOC X
IBajy TrpaHM4yHuUX JiykoBa (ab M Cg) 3a pasjlajbuHy X paBaH OIHOCY
uamehby cuHyca yriaoa (u v V), Koje Cknama jaujaroHana (bc) ca ocama
(am .u bn) y ueTBOpoyray (abcg), uuje Cy CTpaHe Jyud TpaHUYHUX JHU-
HA]a U OJCeYlr HUXOBUX OcCa.

§ 29.
Ako je bam—R, ab=—y u bn || am, OGuke y cucrtemy S:

Y = cotg 5 u (¢ur. 14).
Jep ako je ab=—=ac u cp||lam (nmpema Tome bn|||==cp) n pcd = qcd,

>
nocrojake (§ 19) ds| _cd, Taxko na je ds ||| cp, npema Tome (§ 1) u dt ||| cq.??)

37) [lpaBa cd, koja nojoBM yrao pcq, cBojom nyxuHom onpekena je Tako na ona

. —P
npecTas/ba OCTOjatbe 3a yrao mnapasenudma pcd (= qcd). [Tpema Tome noaynpasa ds,

—>» —»
kKoja je ynpaBHa Ha cd, 6uke ||| cp, u dt ||| cq.
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| -
Ako Je name be| ds, 6uke (§ 7) ds!/bn, npema Tome (§ 6) bn || es, u
(mowrto je dt || cq) bq/et. laxue je (§ 1) ebn = ebq.?)

Heka je bcf L — nunuja oce bn, u Heka cy fg, dh, ck u el L — smnuje
oca ft, dt, cq u et. Tapa ke 6utn oyeBunHo (§ 22) hg — di — dk = hc*?)
M Cg — 2ch = 2v. Tako McTO jacHO je jga je bg — 2bl — 2z. Aiu Kako je

=
=

Qur. 14
pe=— 1§ —i¢ff, €a uera je V—z—v,*) Tohe OuTH (§ 29) Y = N )
HanocineTky umakemo (§ 28):

Z =1 :sin—;— %)y V=1:sn (R- . %—u)“), jgakJjie Y — cotg % u.

38) [TowToO je b: ] e: u bq ||| et u mowiro je be L st y Tauum e, T0 (no §-y 1)
mopa be mnoJsioBuTH yrao nbq. |

39) hg Guke 3aTto=df, wro rpanuyde Junuje dh u fg umajy ucre oce u npema
TOMe MOoJjeJHaKo OACTOje jenHa ox unpyre; df je 3aro =dk, WITO rpaHuyHe JIMHHj€ CK H

cf jexxe CHMETPMYHO y OJHOCY Ha ynpaBHy cd (nou){To je < pcd= < qcd, ck rpaH1yHa
_>. ) e .
n¥HMja 3a ocy cq, a cf rpanuyHa JHMja 3a OCy cp); HamocieTKy dk je =ch u3 ucror

pa3;iora u3 kor je di = hg.

1) Ako ce cur. 14 gonyHu jelHem I'pPAHUYHOM JiHHHJOM U3 Tayke b 3a ocy bq, Ta
ke rpaHu4yHB JiMHUja cehu NpoLyXewe MnojynpaBe es y Tayuu i W JexaTd CUMETPHYHO
ca rpaHdyHom JiMHUjom bf y omHocy Ha ymnpaBHy be. Tama ke (ynop. npum. 39) Out
ef = efr, ef =1g, e> =>bl, makne bl=1g u bg = 2bl=2z. Kaxo je name cg =2hc =2v,
bc=2y u bc=bg—gc, TO je y=z—V.

11) Ynop. npum. 2I.

42) Jla Ou ce yBuaejna UCTUHUTOCT OBOT H3-
pa3a, Tpeba bobajeBO [0OKa3uBare y MNPOLLICM
maparpay AONYHUTH OHUM CrelHjaJIHUM Cllydajem
§ KOMe ce OCTOjame JBejy TrpaHUyHuX JIMHHM]A MO-
Kjana ca OCTOjatbem yrnpaBHe U3 jeJlHe KpajHe Tauke
bUXOBE Ha OCK KOja noJjia3u U3 Japyre KpajHe Tauke.
Taj canyuaj npectaBmen je y ¢ur. I. U3 curype

o | Sl B
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Haiomena. Y osom naparpady, Koju npectaBba Kiby4 HEEBKIMICKE
TpUroHomeTphje, u3soau bBosaj cTaB, 1a je OJHOC JBa rpaHndHd nyka (Y)
paBaH KOTaHTEHTW I0JIOBUHE Yrijla napajejin3ma Koju ojropapa OCTO]atby
jellHAaKOM pa3ja/buHu (y) Ta JBa JyKa.

§ 30.

Jlako ce (mpema §-y 25) Ja yBUILeTH, Jla pelletbe npoGyiema pasHe 1pu-
10HOMelIpuje y CUCTeMy S 3aXTeBa M3paxkaBarbe nepudepuje Kpyra nomohy

OJIynpeyHnKa. A 0BO Ce MOKe NOoCTUhH peKTHgHKaL]OM L - niunuje (wur. 15).
__) ' et
Heka cy ab, cm ¥ cm’ ynpaBHe Ha ac, M b maKoja Ta4ka Nonynpase€ ab.

Tana ke 6uTH (§ 25): sinu:sin v=_Op: Oy ¥ sin u’: sin v = OpZy;

sin u sin uw ,
AANIC: SV OY =Gnv Qy'.

Anm kako je no (§-y 27) sinv:sin v'=cosu:cosu’,*) To he OuTK:
sin u __sinw ,
_ cosu ) poi cosu’ Qy
win Oy : Oy’ = tang u’ : tang u = tang w : tang w.
—>»
Heka cy pame cn ||| ab, ¢’ n' |||abu cd, c¢'d’ L — JIMHK]e ynpaBHe Ha ab.
Tana ke 6utu (§ 21) u Qy : Qy' =r: 1, nakie o6uhe r:r — tang w: tang W',
Heka cama pacTe p mouMibyhu ol a 1o y OeCKOHaYyHOCT; Tala ke
W=z 1 W =2, ca yera he 6uTH r:r’ —tang z: tang z'.*")

O3HauYuMo koHcIlaHmiHL OLHOC T :tang z (KOJU Je He3aBucan O r) cail.

: . . r——Ellgf__ 46 Y . j47
Ako je y—=o0, Ouhe: g —= 1,*%) 1 npema TOMe ¢ o = 1. )

cienyje aa je (no §y 25) Obc: Ocd = 1:sin v, pakiae u (nowto je ag — bc) Oag: Ocd =
—1:sin v u (no §-y 18) ab:cg=1:sin v.
Kako je z pa3ja/buHa TpaHMYHUX JiMHUja b (npum. 40) u le n xako yray vy cwur. 1°

ojarosapa yrao %u y ¢ur. 14, To ke (Ha OCHOBY nOC/ELbe copmysie) Outn Z = b :

s 1
sle=1:sIn 5 W

13) Ha ocHoBy u3Boherba y NpeTXOIHO] npumenOu J1ako je yBuaeTH, 1a ke 3a rpa-

HuyHe auauje ck u dh, yuja je pa3nasbuHa v, outu V=1:sin (R — % u) =] C0S _;_. u.

—

11) U3 ¢ur. 12 y §y 27 cnenosajo je, na je cd:ab = sin u:sin v = const. Kako
u (v w) y ¢ur. 15 oarosapajy yriy R—u vy c¢ur. 12, To he oBre OueBMIHO OUTH COS U
. Sin V= CcOS W:Sin v* WM cOS U:COos w==sin v:sin v.

45) Kag p nocrane 6€CKOHAYHO OYEBHIHO N4 ke (ynop. npum. 33) u npeku y yrao
napajiejm3ma (3a ocrojatbe y) ¥ Wy Z (OOH. W' Y 2).

16) [TowTo je y NnoJioBMHA TeTHBE JIyKa rpaHutiHe nunnije c¢d, To ke TeTMBa M NYK
6uBaTH CBE GMWXNH 110 JYXHHM IITO Cy Kpahu, Tako 1a ke npu npenasy Ka rpaHuim nacty

yienHo. Ctora ke 3a y=o0 OGutu lim ; (-—__-— lim '?H z) = 1.

1 ™ r 5
A T | —

i tang z __ 1
oY i tang

. . . . tang z
17) Kako je lim ro je lim =8
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U3 §-a 29 cuenyje: tang z - 2[ (Y — Y1), 48)

. 2 2y. |1

[Ipema Tome YB;, == 1,%) nam Jzy A )
i I

m m n' i .' ?
/p !

F-‘-----H-‘-—-—--.--ﬁ--.-.- —

1y
®ur. 15
48) [lowTo je z=R —u, TO je tang z = cotgu =
11
cotgé - — 1 1
— R — = ( cotg 12' — ﬂ-!—r—u):—-.(uom'ro le Y =cotg 2'1)=—1- (Y —=Y-1).
2
2 cotyg 2 cotg 5
19) [Towro je lim Tﬁﬁ}g{'z =1 (npum. 47) u tang z = l—(Y— Y1), TO je
lim——=Y—— =]
Y — Y1 ‘
50) Kako je no §-y 24 Y = | IX (3apasdnale. | ABa rpaHuyHaiyka), To je lim 7 _—?{, —— =
, y y
ol ey 13 ay ] ' N : 2y 41 :
== [Im ¥ = [Im oy~ »la npema rome u lim oy s
| A, Ji= 1T—1

y

Ji
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[lodHaTo je mak ma je rpaHudyHa BpeLHOCT OBOI' M3pasa (3a y == O0)

i i |
o —e—= HaTU OpO

fogant 1 it | in]=—e=2, T182818....; 103 po]

KOJUCe 1 OBJle Ha TaKo HGOGM‘IaH HauyuH rojaBibyje. AKO Jlakjie OJ caja i Oyue
3HA4YUJIO OHY NpaBy 3a Kojy je J—e, 6uke r —i tang z. Kako je nak (§ 21)

Qy = 2ar, To he outn: Oy =2 xitangz—=mxi (Y — Y~!) =i (e —i-___e-—T)—__—-

:log.ﬂnyat. y (Y —Y7) nmo §-y 24.%)

-°1) nipema TOMe ]e

Haiiomena 1. Y oBome naparpagy mokasyje bospba] Hajnpe cTaB, aa
je omgHOC M3Mehy moyynpeyHuka (r) Kpyra Ha rpaHM4yHO] MOBPLUMHU, YU]EM
rpaHUYHO-JIMHU]CKOM TIPpEeYHHUKY (2r) oaroBapa u3BecHa TeTuBa (2y), U TaH-
reHTe yrija (z), KOJM Je KOMIUIeMeHaT yIJyla mnapajeju3dma 3a I[OJOBUHY Te
TeTUBe (3ay), jellHa KOHCTAHTHA KOJMYMHA He3aBMCHA O] Be1UYMUHEe NoJIyIpe-
YHMKA r (TY KOHCTAHTHY KOJIMYMHY OH O3HayaBa ca i, Tako Ja je i — tang z).
3atum bosbaj poka3yje cTaB, ma je ogHoC (J) mBa rpaHud4yHa Jiyka, 4uja je
pasjlajbuHa i, —e, T.]. 6a3u Heneposux noraputama. M HanocneTky u3Boau

dopmyay 3a BennuuHy nepudepuje kpyra )y — xi (e YT =)

1

2y. J—
') Kako u3pa3 —-— 3a y=o0 nocraje=-, TO ce heroBa rpaHAYHa BPENHOCT
Jl —1
oapebyje nudepeHuujanHim paduyHom Ha ciueneku Hauud. [IpumenHom opmyna lim fgg——
P
y
e dx)  duv dv du X X T SETsleres
== 11 e dx } Ve da " =a Inadx Ouke: lim N
=1
. dZyJI d(lel) _l“-]d y d2y ‘]-_ ln‘]d
— lim —dy e =hm 2y '_a}—_ "1_' d}'
y In]
— i A h J'_— . Kako oBaj nocuemibu udpas 3a y = 0 nocraje == oL S KaKo
= lim —————7" 1 E
el T
: ZYJ . i ;
je ¢ npyre ctpate lim _z--y——- —1{, TOje in | —1i, u npema ToMe In] =1, naxie | =e.
J i —1
52) Kako je (npum. 48) tang z=cotg u=—— = (cotg i et ) -
=—;—(Y——-Y—1), T0 je 2xitang z==i (Y —Y —1).
, o e h o o Nieras S eeratiatogunt i e 1Y v ).
Kako je (no §-y 24) Y = | —=e 7 TO je 7] Y—Y -1 nl(e e *i)
- y —_— y T O | . T Y — y ree y ; '
N nanocnetky, Kako u3 Y = J =g Chelyje na je In Y == Lol A

. Y By ik
o EImc ) lnY(Y X
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Mauomena 2, N3 Gopmyiie i

——

. iy » " ryry - n _ () 5 . .
tang z CARAYIE 9d 2= 4 ( -43) Jd |€

| =r. [lpema Tome JIyk rpanuyne JIntnje, KOJI KOJer je TaHreHTta Ha ocu Yy

W

L

JeIHO] KpaJHO] Ta4yluM Herosoj
[lapajeJjiHa npoayxXeHo] ocu y
JLPYroj KpajHO) Ta4yuM (B. cJ1.2’),
paBat Je 110 CBOJO] JLY)KMHU KOH-

G 2

o CTAHTHO] KOJMYMHM 1. (Ymop.
Hanp. H. Liebmann, Nichteu-
klidische Geometrie, 3-te Aufl.

1923, § 18, s. 67). Kako ce i ja KOHCTpyucaTu, o Tome Buau § 38.

§ 3l.

3a TPUrOHOMETPHU]CKO
pelaBatbe CBUX [IpaBoOYy-
[JIMX NMPaBOJIMHU]|CKUX TPO-
yriiopa (4yume je omoryheHo
peluaBatbe CBUX TPOYIo-
Ba) y CUCTEMY S J10BOJbHe
Cy TPU JeJlHAYUHe, Haume
(O3HayMBlUIM ca a, b Ka-
TeTe, Ca C XMUIIOTEHY3y, a
ca o M B yriioBe Haclpam
KaTrera) ]eJlHa |eJHayMHa
KOJa u3pa)kaBa OJLHOC IpBo
uamehy a, ¢, o, Opyio u3-
meky a, o, B U mpehe wn3-
mehky a, b, c. I3 oBe ocitia-
Je TpU Cleayly ejlMmuHa-
uujom®°®) (cur. 16).

[. U3 §§-a 25 u 30 cnepnyje:

¥
dur. 16

l:Sinn::(C—C’):(A—HA—'):(E?__E,%%);(EE__ e__%)’ (jenHa-

YyuHa 3a a, C, a).”?)

%) V Hemaukoj oOpaau Anenmuxca (H. H. M. s. 199) bomaj je Ha oBom mecTy
onwuphujn: , M3 OBUX jenHaunsa npousunasde Haume jouwn Tpw, KOje cy, Kao WTO je no-
3HaTo, 110TpebHe 3apaa NOTNYHOr pa3pelleta TPOYIrJI0OBa“,

) W3 Tpoyraa ofy cnenyje (no §-y 25) naje 1:sin a=c:a, a KaKo le (e =
=ai(C—C—l) u Qa==i (A—A ~1), To je 1:sin a=(C—C —1): (A—A ‘U:(e (; an —Lr) :

_ a a
o R e 4
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II. U3 §-a 27 cnenyje (ako je Bm ||| yn)
g@eo -sinp=—1:smu"");
Kako je nak no §-29-om
L:sinu = o (A+A)®),

TO je COS c:SIN P = %— A+AT)= -;— ( e 7+ e'-*?—), (jennayuHa 3a «, B, a)°’)

[Il. Ako je ac’| Boy, u ako cy PR’ u 7' || ac’®®), (§ 27), n aKo je
Ba'y' | o' 6Guke oyeBMOHO (Kao u y §-y 27)
33’ | 1

?

na =z (A-HA7

YY
2 1
13 — 5 (B _I_ B#I)r
3 1
g =7 (C+C)

[Tpema TOME J€:

L+ Ccy=5A+A 5 (B+B),*)

Ako ce yBeay xunepGoJiHe (yHKUMje, uMja aHAIMTHYKA HePUHULM|A TJIACH ;

u —u u -= U u — u u —'u
: e —e e+ e e —e e
sinh u= sheacoshil — ol W 0 B 2 icotgh = S s asech U =
2 2 u - U u i
e+ e e —e
- cosech u = -39 npeTBopuke ce l:sina={ = v i (i -
Al S u = ) By e e — ettt
e |+ e e — e

: . ¢ Pl .
y obpasal sin o - sinh — = sinh —— (npBa jeqHauyuHa).

VBohewem xunepOosHux (pyHkuuja bolbajeBe TPUNIOHOMETpPHjCKe cbopmy.JiH 3a npa-
BOYIJIM MPABOJIMHU]CKM TPOYrao InocTajy npocTuje M nperJielHuje,

%) Kax ce ¢ur. 16 ynopeau ca cur. 12 Buau ce na je (MOWTO o (ur. 16-e oxro-
Bapa yriy R — u curype 12 a yrao g yriay v) LOUCTa COS 2SN 8 == S

d i 2 cotg 4
") Kako je y ¢ur. 16 cotg - ..—_.A._ei i KAk je - sin He==——"v—" 1048
cotg? - +1
; | 1
§ih W= a . a ul:sinu= > (A 4+ A1),
ety oS, T
57) Ha ocHOBy aHaiuTHyKe HeuHuiuje XunepoOOJHOr Kocuhyca (mpum. 54) Jako

. : d ] | a
ce jga YBUIETH, Ja je cos o:sin g = cosh Ty AaKile 1a J€ €O0S o =Sin B cosh L (Lpyra

je1HauYMHAa).

58) [LIto ke peku, ako cy Bp’ nm YY" JiMHHje jellHAKOT OACTOJatbd y OJHOCY Ha
npdaBy oo,

b . BP |

) Ila je v+’ = sin u Mopano OM HAPOUHUTO Jia Ce JLOKaxXe.
Bg - BB YY,

0 10 o
) IlowTo je el AT
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Win @ ‘“] e “; ; (e 'i' e :) (e l; I li}) (jeataymna 3a a, b, ¢).%)
AKO je 1u5=—=R n 38 ad, Ouke (Hc:Oa=—=1:sinau (Hc: () (d- 36)
|1 Cos «, nakne n (osnavapajyhu ca ()x% 34 MAKO]Y BPeILHOCT OJI X, NMpo-
AYKT Ox + Ox) Oa* + Od? = ()¢,
Al kako je (no §-y 27 u )

O)d Ob - |

y LA+ A=)

TO |e

(c o C\ = I H| a2 b b\ 2 a a2
i Bamat - i) 4(0i|0 i) (Ci ‘-‘"i)*(“i < i)'

a4 OBO Je Jipyra jejHaumta 8a a, b, ¢) (4uju ce apyru wian moxe Jako
JNOBECTU Ha |ejlan cumeupuian w unusapuabuian o6JIUK).

Hanocnerky w3

COS tr._ ;(A | A l)lih)

Sin 3

M COS |
Sin «o

I .
> (H - B ') ciuenyje (npema Ill)

I - " - 3
cotg « cotg 3 = (c: :' - € ';) (JemHayuHa 3a «, 3, ¢).%%)

IHaaomena, Ca §-om 31 3aBpiiaBa ce uaJarambe HeeBKJIUILCKe T puro-
HOMETpPH]e, Koje je oTnovyesio y §-y 25-om.

§ 32
Jour Ham ocCTaje ja noKaXKemo HayuH pelnaBama ipobaema y CUCTemy

S, @ 3aTUM (MOLITO je TO NOKa3aHO Ha JIaKUIWM npumepuma) pehu hemo u
lITAa je CBe OBa TeopHja y CTarby Jla VYUHM.

: . ¢
o) ¥YBohewem xanep6Gosnor kocunyca oBa jeinaunna jpoGuja 00uMK cosh . —
[

a :
== coSh ; - coSh : (Tpeka jesnaunna).

%) Kako je Oa*=(0c?® sinfa u Od?>= ()c?cos?q, 10 je a4 Od2=()c2

: , _ l
%) Ha ocnosy oncibka Il 'y osom §-y umamo ja je cos «: sin ff = 5 (A 4+ A-1);

. _ I
nowro je nak OQd:Ob=cosa:sinp, 1o je Od=0O)b . 5 (A 4+ A-),

; . . | . ¢
1) Veohewem xunepOosmux  gynkuuja osa jepnaunna pobnia o6iuk sinh 2 - —
/

N Y L. A
= COSh* 7 sinh 7 - sinh*

) Vnop. npumenObe 55 n 56.
) Veohemem xunepOoJimor kocunyca osa jenaunna 1006mnja 001K Cotg « cotg -
p

== COSh .
‘ [
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. Heka je (¢pur. 17) ab nuuuja y paBHu u y=—1(X) tbeHa jelHaUMHa
(y NnpaBOyrAMM KOOpJMHATama), heka je dz makakaB npupallTa) z—a, 1 HeKa
dx, dy, du o3Havapajy onroapajyhe npupaiutaje Xx—a, y—a 4 NOBpLIHHC

u Koja onropapa z -y. Heka je mame bh || ct®), Heka ce E}]; n3pasu (Ha OCHOBY

8§-a 31 4 27) y y-y U Heka Ce NOTPaXW IpaHuYHa BPeOHOCHL O] % K8

dX TeXH Ka HyJM (IUTO Ce YOCTaJloM YBeK NoIpa3ymeBa Kajla Ce jelHa TaKBa
rpaHUyHa BpedHOCT ojapehyje). Tana ke no-
CTaTH MNo3HaTa M T'paHM4YHA BPEOHOCT O ™~

g%, Kao U TaHreHta yrja hbg; Tako MUCTO
6uke (nmowto yrao hbc ouyeBUIHO HUje HYU
>Hu < pakne je =— R) iaHierniia 'y TayuH

b Ha nuHU]y bg oapehkeHa y y-y.

[I. Moxe ce poka3aTu Ja ]e

O — 1.8)
dyz + bhz2— ;

OnaBle ce U3BBOIM IPAHUYHA BPEOHOCIIL ] = \
(o) g—;, a 3aTUM MHTerpauujom z (M3pa)KeHo ’J
y X-Y.) m { A

Kap je paTamakakBa 00peheHa JINHU]a,
eHa jelHayuHa 1A ce Hahu y cUCTeEmMy S, ®ur. 17
Hafnp. jegHayuHa L —;nmmje. g

Jep Heka je am oca on L; rtaga ke cBaka nonymnpasa cb, Koja Io-

nasu ca am, cehn L (nomito no §-y 19 cBaka npasa noBy4eHa U3 a MOPEJL

am cere L). Aimu kako je (ako je bn oca)
X =1 :sin cbn (§ 28),

" chotg%cbn (§ 29),
TO je V=X+y/ X2 —1%)

, i ¢ it
4 A0 N - T+\/ei~1

67) T. j. Heka je bh JuHMja jemHAKOr OCTOjatba y OJHOCY Ha mpaBy Cl.

68) Jlpykuuje Hamucana oBa ¢opmylia poOuja 00uK: dz?=dy>- bh* u JHauu na
3a NpaBOYIJIM TPOYrao HeeBKJIMICKEe paBHM, uuje Cy cTpaHe OeckpajHo mane, BaxH lIuTa-
ropun oOpa3san EBKJiMgoBe reomerpuje.

2 cotg ;
69) Ha ocHoBy ¢opmyJie Sin o = —=———cnenyje, H3 A = 1:sicon u
cotgz -+ 1
1
1 2 cotg 5 cbn Y Y21
== cOtd 5 ¢bh, f1a je A = 1:— - — i . = ; . A pelwetn
2 cotgzé cbn-1 1ok 2 Y giags

KBajapaTHe jegHayuHe X -2 Y = Y2 41, cienyje Y = X - \J--'IXE s
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TpakeHa |eiHa4yuHa.”") Onmasne ciemyje

dy . : ’
s ot -3

bh

Y d__I sincon=—X:

ay™-. y :
ph — (A" —1) 2

ay* ., : —1
L+ pe=4X" (X*—1)

dz® | o (v i
bhz_x (X gaat ¥ TR

dz .
bh —
dz e L

. oAt AT — TR,

OJlaKjle Cce WHTerpauMjom Halasu (kao y §-y 30)
1

=1 [(A*~— 1} =1 cata cbhn."*)
[ll. OyeBugHo na je

[Ipema Tome u

’

X (X* — 1) 72, -

d_u ) hfcb_h
i b ANaEa Ry (B

KOJU M3pas (aKO HUje 3aBMCaH O]l y-a) MMa Hajnpe Jla Ce MU3pasu y y-V;
na 3aTUmM Jla ce U3Bele U HHTEI‘paquOM

Ako e (¢ur, 12) ab—=p, ac = q, cd = r u cabdc = s, mok#u ke ce (kao
. ds .

noj Il.) mokazatu na je dq—"

Koje je — 5 P (e AT —T)’”)

OJlaKJjie UHTerpauujom clieuyje s:—z—pi(e ?—e ? i)
e | | Y241 X
*0) AKO ce y dopmyin X = 5y (ynop. npehaiitby npum.) CcTaBu X = e M

X 1 X
Y =e y , Onhe o+ = ( ey T e ——) ni (yBohemem xunepOOJIHOT KOCHHYCA) o =

= 'COSh %, IITO je Kpahu M3pa3 3a jeJlHAYMHY TIpaHuuHe JIHHUje.
1) OBO je ¢opmyJia 3a AYXXUHY JIyKa rpaHuuyHe JuHuje. YBohkerem xunep6osnor
A

cuHyca dopmyJia gobuja 00iMK: z =1 sinh =

2) OBO je hopmyJia 3a JYXKUHY JIyKa JIMHHUje je]lHAKOT OaCTOjatba. YBohewem Xif

: q.

nepbosHor Kocunyca dgopmyia no0uja obnark: r = p cosh g
73) OBO je popmyJia 3a NMOBPIUMHY YOTBOpOCTpaHe urype, uuja je jemHa crpaia
NYK JIMHKje jeHaKor ocTojatba. YBohetem xunepOosHor cunyca gopmyiia nodbuja o6inkK:

s 1D 8inh T
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Ilo oBor ce peayiitata moxe H0hd U 0€3 UHTerpalema.

Axo Cy (Ha mokasaHM HauyuH) jaTe Hanp. jemnayuHa kpyra (no §-y 31 ),
npase Junuje (mo §-y 31. II), jemHor koHycHor mpeceka, moku he ce ojpe-
IUTH WA MOBpILUMHE OrpaHUyeHe OBUM JIMHHU]aMma.

Jlako ce na ysumery, ga he ce (kpuBa) nosplluHa t, Koja je (Ha OCTO-
jatby q) || ca jemHom paBHOM (PUTYpPOM p, OLHOCUTH Npema OBOj (purypu Kao
Ipyre MnoTeHUMje XOMOJIOTHX JIMHU]A MU Kao

2
aler e 1) 2159

Ilajbe nako ce jga yBuueTu Ja he M3payyHaBatbe 3alpemuHe, U3BO-
heHO Ha MCTM Ha4yuH, 3axTeBaTH JBe HHTerpauvje (Kao IUTO Ce M Cam
nvdepeHLrjal OBlle MOXKe Ja OJpelu camo MHTerpanerbem). M ma ce mpe
cBera MMa Jla OJpelnM 3amnpemuHa TeJa OorpaHuyeHor IMOBpIlUMHama p 4 t
M CKY(IOM CBMX YIpaBHMX Ha p, Koje cmajajy obume onx p 4 t.”°) 3anpemuHy
tberoBy Hajlla3umo (Kako MHTerpajermem Tako u Oe3 WHTerpajewha) na Je

=0l (F_e-T)+7 P97

Tako uCcTo J1ajy ce y CcACTemy S OJApedMUTH U NMOBpLUMHE Tejaa, Kao
W kpusune, eBosyilie U eBO/IBeHile MaKakBUX JidHuja v T. I. LTO ce THUye
KOWBUHE, OHA je y CUCTeMy S UM KpuUBUHA came L — iuHUje, WA ce A
OApEeIdUTU MOJYNPEYHUKOM Kpyra, ujii OCTO]arbeM JeJlHe fpase Ol KpuBe
Koja je || ¢ oBom nmpaBoMm. Kao I1ITO ce 1ako Ha OCHOBY paHMje peyeHOr Ja
Mmoxasatu, ocum L — JMHU]e, KPY)KHUX JIMHU]A U KPUBUX KOje CY || Ca MpaBoOMm,
HEeMa Yy CUCTEeMY S HUKAKBUX JIPYTruX YHA(POPMHUX JUHHU]A.””)

IV. 3a kpyr crnenyje (kao nox IlI)

d?x ) o

X
onpakiie ce (no §-y 30) uHTerpanemem npooOuja

®x:ﬂi2(e'};—2_|_e_'?)‘78)

) AKO ce cTpaHe mpaBOyraoHuKa y paBHuW O3Haye ca a u b, a oarosapojyke ctpane
MpaBOyraoHuKa Ha NMOBPILIMHM je[HAKOr' OCTOjarba (Koja 3a q OLCTOJU OJ paBHU) ca a,; U by,

ouke (npema opmyJim y npum. 72): a, = a cosh ? U by = b cosh ?, naKine a; by =

q. q :
=abcosh*=— llpema Tpme Ouke a, b;:ab = cosh? ;¢ 1, ITO je MIEHTHYHO ca rop-

tbUM U3pa30oM.
%) OBO TeJIO aHajioro je npapoj npuamu y EskinmpoBom npocTopy, 4uja je OCHOBaA
p a Bucuna h. Fberosa je roptba MOBpIUIMHA KPUBA [OBPIUAHA jeHAKOT OCTOjatba yV OJ1-

HOCY HA paBHYy OCHOBY P, a OCTOjatbe 00e OBe MOBpIUUHE == (.

, . . R el |
%) YBoherem xunepO0JIHOT CUHYCaA OBa jeHauYuHa 100uja 00JINK: 4 P sinh -iq + 5 Pq.

7) Ynopejau nanomeny y3 § 17.
) YBoherbem xunepOoJHOT cuhyca opmyJia 3a nOBpUIMHY Kpyra po0uja oOJMK :

) . X
O x = 4=xi%2 sinh? 57

AnenjKc 3
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V. 3a nospuuuny cabdc = u (orpanuyeny L-naunujom ab —r, 0BO]
|-0)-€d =y u npaBum JuHHMjama ac, bd = x)

O6uke (ur. 9) g;: =~ VYU (§ 24) y =re )I‘ OJlaKJle MHTerpajewem clieayje

)

. X
H==T] (1 — o~ —i*)'
X :
AKO X mnocTaHe 6GeckoHauHo O6uke y S — cucremy O o 1

Y cuenekem noapasymesahemo noj oBOM rpaHMYHOM BpejHOLIRY BeJIMYUHY
¢durype mabn,

Ha cnuyaH HakuH Hayu khemo, ako je p jedHa purypa Ha NOBpLIUHK I,
Jla e NpOCTOpP OrpaHuyeH Ol p U CKyrma oca IOBYYeHUX U3 Tayaka Koje ce

Hajlade Ha oOumy ¢urype p, paBaH 1 pl.

VI. Heka je 2u yrao y cpeauluTy JOINTUHE KaJoTe Z, Heka e p
nepuepuja Hajgeher kpyra, u ayk fs (yrma u) — x (¢ur. 10); rtaga ke
6utu (§ 25)

P sl == 0 (OB,
a onaryie ()bc = p sin u.

MebkyTum je x :‘;: U dx :Pzi:.

dz p2

: d . :
Hlame je — =(bc, nakne dj;zn Sin u, ojiakjie (MHTerpaudjom) clie-

nyje na je:

- Slnvzeﬂrs u p2.79)

3amMuCIMMO NOBpIUMHY F y KOJo] ce Hanasu nepudgepuja p (Koja npo-
Ja3u Kpo3 cpeauiuTe f JIONTUHe KajloTe); 3aMUCIMMO Kpo3 af m ac paBHH
fem, cem koje he O6uTu ynpaBHe Ha F U cehu je no feg u ce; U nmocmo-
Tpumo L — nuHujy ¢d (koja je y ¢ ynpaBHa Ha feg) u L — nuuujy cf. Tana

ke 6utn (§20) cef—=u u (§ 21)%1:: Sin‘;irs " npema Tome z — fd. p. Anu

kako je (§ 21) p == idg, 170 je z=m=. {d. idg, Kako je name (§ 21) fd. fdg —
== 1c)Ta ez == IC e =Gic yI.
Heka je capa (¢ur. 14) bj=cj=r, na ke 6utn (§ 30)

2r=i (Y—Y-1),

npema Tome (§ 21)
S 2r (YR =x12 (Y — YT 1)=,
Tako ucto je (1V)
G2y =212 (TF =2 =079,
nakne je ) 2r (yF) = () 2y,*) na npema Tome Je Zospuiuta AouiliuKe kasoiie 2
pasHa fospuuKy kpyia wuju je doayipeinuk meimusa fc.

79) Sinvers 3Hauu arcsin.
8) [lro ke pebu ma kpyrosu, uuje nepucepuje y nospiuintu F u pasun nanajy
yiento (B. Hanomeny y3 § 18), umajy jennake noBpuixHe.



. 2
Opnasne cnenyje ma je noppuinHa uese jgomnte — (+)fg —=fdg - p = %—, J1a

ce JaKJe mospuituHe /A0GHu 00HOce kao ksaldpaiiu iepudhepuja HUXOBUX HAJ-
Behux kpytosa.

VII. Ha cauyaH HayuH Halla3u ce, Ja ]e 3alpemMuHa Kyrije Y CUCTEMY S

=
2

—_—

nid (X2—X—%) —2ri?x,%)

Jla je MOBpPIUIMHA KOja mnocTtaje ob6pramem JuHUje cd oko ab (cur. 12)
= xip (Q*—0-Y,

A TeJo OINMUCAHO Oj cabdc
:,1 g1-p- 0 — L) - 7)2,

Kako ce tiak csu oxu pesyaimiaitiu koju cy aoyes 00 [V 0ocada 0obuseru
MOty u3Beciiu u 0e3 uniieipasera, o ce o0B0e 3apal kpaiikohe u3ociiassa.

Mo)xe ce nokasaTu, Oa je rpaHM4YHa BpeJHOCT CBaKOr' u3pa3a KOju
Callp)XU MUCMe 1 (M KOJM ]e mpema TOMe 3aCHOBaH Ha XUMOTe3U 1a NMOCT{H i),
Kajpa i nmocraHe OeCKOHa4yHO, JedaH U3pa3 KOJU u3paxKaBa BPEJHOCT V CHU-
cTemy 2 (T.j. Y XUNOTe3M Ja He NOCTOjU i), OCUM aKO jeIHayuhHe He MOCTajy
WIEeHTUYHe. AJIM He CMe Ce TMOMUCJIWTH, Ja Cé CaM CUCTEM MOXe Jla Meha
(jep je oH mo cebu u y cebu ojnpeheH), Beh camo Xxumoresa, Koja ce
CYKLIeCMBHO CBe JOTJiIe MOXe MetbaTH [ OKJe ce He 10he N0 KakBOr ancyp-
nyma. [lpeTnocTaBibalyhiu Jakiie ga y TakBome U3pa3sy mucme i, y clydajy Jna
MOCTOjU CUCTEM S, O3HayaBa OHY J€IMHCTBEHY KOJMUYUHY 3a KOJy Je | —ce,
y clyyajy na Z noctoju y3ehe ce peyeHa rpaHuyHa BpeJIHOCT MECTO JATOT
u3pasa. M1 oyeBUIHO ]e, n1a CBU MU3pa3u KOJU MNpOu3UJIa3e U3 XUIOTe3e na
CACTEM S CTBApHO NMOCTOJU (Y OBOM CMUCJY) Ba)kKe arCOJIYTHO, Na U OHJa KaJa
jé CAaCBMM HeNO3HATO 1aju NOCTOJU CUCTeM X MM Ta] CUCTEM He NOCTOjH.

Tako Hanp. u3 M3pasa noouseHor y § 30 jgako ce (Kako nomoky Jiu-
depeHumjanetba Tako U 0e3 tbera) Hajlasu MO3HATA BPEILHOCT Y CUCTEMY 2,

Haume (OX —2nx; u3 | (§ 31), mowiTo ce u3Beny norpeGHe TpaHCOpMa-
lMje, clenyje jelHayvHa

1:Sin o= C+a:

COS «
M3 1l nak iSeh — 1 H, npema Tome, oo 4+ B =R

apsa jenHayuna y Ill mocraje uaeHTUYHA, 11a Ipema TOMe BaXU U Y CUCTEMY =
MaKO Yy theMy HULITa He oJipehyje; M3 Opyie nak cienyje na je c2=a?-} b2.

Cse cy 0BO [03HaIEe OCHOBHE JeOHAYUHe pasHe [MpuioHoMeimipuje y
cuciemy x.

: | 2 X
) Yeokewem xunep6osinor cunyca osa hopmyJia j1o0mnja o6Jimk: x12 sinh ke 2 mi2x,

e
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Ilajwe ce Hanasu (M3 §-a 32) 3a moBpuuuHy v 3anpemuny y lll pa cy
o6e-=pq; u3 IV cuenyje na je (HOx —nx?; u3 VI 3a cepy nonynpeu-

HUKA X Ja je — g X3,

Teopeme koje ce Hanaze Ha kpajy onpesbka VI takoke cy 6e3ycaosro
UcliuHuule.
§ 33

OcTaje Ham jowl Ja W3J0XKUMO, LUTA ynpaBO Hawa Teopuja Xohe
dHayu (Kao wTo je o6ehaHo y § 32),

[. Jlasm nocToju cuctem = WIK HEKU O CUCTEMA S, OCTaje HeOMJIYYEHO.

[l. CBe witTo cnenyje U3 uaxcnociiu Xl-e akcuome (YBeK y CMUCAY
§-a 32) ailicoayiliHo BaXKH, U y 0BOM CMUCLY He OCHUBA ce HU Ha kaksoj
xufioiiedu. TlocToju nakne ienHa pasna dputoHomempuja apriori, Y KO]O]
JeOUHO OCTaje Hello3Haill CUCTEM KOJU cliBapHo NOCTOJU U OCTA]y Heno3aHare
CaMO alco.yiiHe BelNUYUHe Yy u3pasuma, NOK OM OuYeBUIHO, Kaj Ou OMJa
Ta Bejld4yava No3HaTa y jelHOM jeduHom Clydyaly, 1le0 CUCTeM TUMe OUO
¢pukcupad, CepHa TpUrOHOMETpHU]a NaK ancoyiyTHO je 3aCHOBaHa y §-y 20
(Ha noBpuuuuu F BaXku reomerpuja Koja je MOTIYHO aHajora paBHO] reo-
METPUJU Y CUCTemy ).

[Il. Ako 61 OuJio yiiBphero na 2 NOCTOJW, HULLITA Y OBOM MOrjieny HeOu
OCTaJI0 Heno3HaTo; ako O mak Ouno yispheno 0a X He uociioju, Taga Ou
(§ 31), ako Ou (Hamp.) CTpaHe X, Y U IpaBOJIMHU]CKU O] tbUX 3axBakeHu yrao
OWIN y jeOHOM clleyujasnom cayyajy Oaiiw, 04eBUIHO O6UII0 Hemoryhke na ce
Tpoyrao ariCojyTHO pewu, T. |. Ja Ce anpuopu onpeje OCTalud yrioBu U
OLHOC Tpehe CTpaHe clpam JBejy maTux, cem ako Ou omHocu X, Y OuIH
Hahenu. OBO nocnentbe 6MI0 6M nak moryhe camo ako Ou Ouna korkpeiiro
dailia 0y)XMHa a 3a Kojy je onrosapajyhe A nosHarto. Tapa Ou i 6uio apu-
poaHa jeOuruya Oyxcure (Kao WITO je e 6a3a NPUPOJHUAX JIorapuTama). A Kako
ce, MPU NPeTNOCTAaBIM [1a je i M03HaTO, OBa Jly)XHHA MOX<€ KOHCTPYHUCATH ca
6ap 3a npakcy Hajsehom moryhom npuGanxHowhy, 6uke qoutuje nokasaHo.*?)

[V. JacHo je ma ce, y cmucay nox | u Il usnoxeHom, moxe cBe y
NpOCTOPY PelnTH aHajJUuTUYKOM METOLOM MOJEepHHUX (Koja, yrnoTpebsbeHa
y ONp:iBJAaHMM TpaHuliama, 3aclly)Xyje BUCOKY TOXBaly).

V. Hamocnerky HakjlOweHWM YuTaouuma Hehe OUTU HEYroJgHoO na Bule
ja ce, y clyyajy ma He nocroju ~ Beh S, mo)xe KOHCTpyuUCaTH Npaso-
nMHUjcKa (urypa Koja je paBHa Kpyry.%)

Haiomena. Y opemuuma I, Il 1 IlI oaj je maparpad monyHa apyrom
OJCeKy npeTxXoaHor naparpaga, YWjU e npBU OICeK (Y oles/buuma ol
| — VII) uanarao ¢opmyne 3a MOBPLIMHY U 3alnpemuHy Yy HEeBKBUICKO]
reoMeTpuju y Besd ca ojrosaBajyhum jeaHayMHama JIMHU]A.

82) Vnop. § 38.
83) Jlpykuuje peueHo, KBaaparypa Kpyra rnoctaje y HECBKIMICKO] paBud moryha.

Viop. § 43 u nanomeuy 1 y3 rtaj naparpad.
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§ 34
U3 mauke d wosaauu ce dm || an na caedehu nHawun (pur. 12).
U3 d neka ce cnyctu db | an; Heka ce M3 Mmakoje Tauyke npaBe ab

nogurie ac | an (y dba), u cnyctu de | _ ac. Tapa he Outn (§ 2 )
() ed: () ab=—1:sin z, ako ce npeTnocraBu ga je dm ||| bn.

Anu sin z nuje > 1, n ab Huje > de.**) [Ipema TOMe KBaJpaHT ONUCaH
.

M3 cpemuiuTa a y bac monynpeunukom koju je = de, umahe ca bd unaM 3a-
jelHMYKY Tauyky b umM Tayky o. Y npBom ciyuajy 6uke oueBUIHO z — R™)
Y apyrom ciayyajy nak Ouke (§ 25)

(Shaoi—=¢ yed): C)ab—1 sin aob'n. Z—aob.

AKO ce pakJje HanpaBu z— aob, 6uke dm ||| bn.

Hatomerna. Y oBom maparpagy pewno je bosba] KOHCTPYKTUMBHUA 3a-
JmaTak, na ce u3 jgarte tauke (d) nosyue mapasenHa (dm) matoj npasoj (bn).
3ajarak ce mo)ke U OBako (OpmMyJIMCATH: 3a Oailly OucilaHyu/y napa.Je-
audma (db) koncitipyucaiiu oorosapajyhu yiao uapajseaudmna (z).

§ 35

AKO je marto S, Ha caedehu HA4ur 04 ce 0Byhu Gpasa koja je yiapasHa
Ha JeOHOM kpaky owTpor yiaa a udepaseana ca opyium kpakom (pur. 18),

o

T { §
4

Qur. 18

Heka je am|__bc, 1 Heka ce yame ab — ac Tako mano (no §-y;19) na, ka
ce nosyye bn || am (§ 34), Oyne abn > ox maror yrna. Heka ce mame moByue
cp|/lam (§ 34) 1 Heka Cy kako nbq Tako u pcd jenHaku ca gaTum yriom. Tana ke

M) Kako je 1:sin z>1, 1o je OQed:()ab>1, nakie ab < ed.
%) OBo je EBKinMmpoB ciayyaj.
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B > >

ce bq u cd ysajmno ceku. Jep neka bq (KOjJa &0 konciipykyuju naja y nbc)
>

CEH€ Cp y Tavyuu e:Tana he Outi (360r Tora wTo je bn == cp) ebc < ech,
M ec < eb. Heka cy ef — ec, efr = ecd, u fs || ep; Tama ke fs nagatu y bir.
Jep nowro je bn ||| cp, 6uke bn || ep 1 bn || s u nabe he 6utn (§ 14) fbn -~ bfs

» - >
< 2 R ==fbn -} bfr, gakne bfs <_bir. Crora ke fr cebu ep, makie u cd cehu
).

eq Yy JellHO] u3BeCHO] Tauyuu d.%)

Heka je capa dg — dc u dgt = dcp = gbn: Tama he 6GuTH (noiro
j€&.Cd <=2 gd)
bn === gt &= Cp.

. . : =2
AKoO Je k Tayka L — nunuje oce bn, koja maga na bq (§ 19), u kl oca,

raga he OuTM bn ==kl u bkl —=bgt — dcp, anu u kl == cp. [Ipema Tome he
OYEeBMILHO Tayka K macTu yjeHo ca Taukom g U 6uTu gt ||| bn.*”) Ako ce nax
y Cpeiutu npase bg noxurne ynpasta ho, 6Guke koHcTpyucana ho ||| bn.

Hatomena. Y oBom naparpady bosbaj je pelmmo KOHCTPYKTMBHM 3a-
laTak, lla Ha JeaHOM Kpaky (bq) maTtor owTpor yria (qbn) nojgurHe ynpasHy
(ho), koja he GuTH napanenna ca apyrum kpakom (bn). 3amartak ce ga Ipyk-
inje (OpMyJIUCaTU U OBAKO: 3a Oaiiu yiao iapanesusma (qbn) kowciipy-
ucamiu oowoapajyhy Ouciianyujy udapasesudma (bh).

§ 36
>

AKO Cy JaTe nojynpasa cp 1 paBaH mab (¢ur. 10), Heka je cb| mab,

>

bn (y bcp) [ bcucql|bn (§ 34); na je Tume HaheH npecek monynpase cp
> =iy Y

(ako ce oBa Hanasu 'y bcq) ca bn (y cbn) u ca mab. A ako cy mare naBe

paBHu pcq, mab u ako je cb|_mab, cr|_pcqu (yber)bn| bc, cs| cr,
nawhe bn y mab u cs y pcq. U nowto Gyne Hahena Tayka npeceka (ako
IOCTOj1) NpaBKX bn M Cs. ynpaBHa MOAMIHYTa y TOj TaylM Ha CS y pcq Guke

e —

OYeBUJHO IpeceK paBHu mab, pcq.

Haiiomena. Y oBom naparpagy bosba) je pelimo Tpu KOHCTPYKTHBHA
3apaTka: |. Hahu Tayky npecexka aBejy npaBuX; 2. Hahu Tayky npeceka
jellHe mnpaBe ca ]JeHOM paBHM M 3. HahU mnpecek JBe]y paBHM.

%) [TowiTo je Haume {[ rfe = {[ ecd, To ce cd HaJa3® y UCTOM MNOJIOKA]Y V

> >
OJHOCY Ha noJiynpaBy eq y Kom ce fr Hajnasu y OJHOCY Ha ep.

87) Kako je cp (Koje je || bn) oca rpaHuuHe JinHMje KoOja nposiadu "Kpo3 tauxke b u K,
To je <) pck = <I Ikc, 1.j. kl =2=cp. Kako je nak u gt == cp, 10 'ke kl (koje je| bn)
nacTv yjeaHo ca gt m 6urn gt || bn (nomro u K u g mopajy nexarun Ha IrpaHuuHoj JuHHiK
KOja npoJjiasm Kpo3 b un c).
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§ 37
Ha am || bn Hanasu ce Tauka a koja ynuHM na 6yjad am ==bn (¢wur. 7),
ako ce (no §-y 34) san nbm koucTpyuiue gt || bn n nanpasu bg [  gt,

> >

gc = gb u cp ||| gt, 3aTum monypaBaH tgd Tako mocTaBM Jia ca tgb 3aknana
—> > —3

UCTM yrao Koju 3akjama pca ca pcb u (mo §-y 36) morpaxu mpecek dq

—> >
nonypaBuu tgd, nba, kao M yuunu na Gyne ba| dq. Jep ouyeBMIHO Ha he,

yciel CAMYHOCTU L — NUHWjCKMX TpoOyIrJioBa Ha moBpiuuHd F oce bn, 6UTH
db — da u am == bn.%?)

U3 oBora nako ce yBuba (mowmto cy L — nunuje onpeheHe CBOJuUM
kpajrum matkama), Na ce Mory HahM M KpajHe Tauyke YeTBPTe M Cpedibe
NpONOpLUMOHAJie, U Jla Ce Ha OBaj HaYMH CBe reOMEeTpUjCKe KOHCTpYKUM]e,
Koje Ce Yy CUCTeMY = M3BOJE Yy paBHM, MOTY M3BEeCTM Ha NMoBpuwuHU F Oes3
yiaoimpebe XI-e akcuome. Tako Hanp., MoXe ce 4 R moapeluTH y Nnpon3BOJbaH
6poj jelmHaKuX JeJioBa, ako ce oBa jJeo0a Ja M3BeCTU y CUCTEMY X.

Haiiomena. Y npBom ojebKy oBor maparpaga boiba) je peluo cre-
nehd KOHCTPYKTHMBHM 3ajaTaK: aKo Cy jaTe JBe napajejiHe (am u bn), na
ce KOHCTpyulue npaBa (ab), koja ke ca tbUMa 3aKjanaTd jeJlHaKe YTJIOBe
(dbn u dam),

§ 38
Ako ce (no §-y 37) KOHCTpy#UllIe Hanp. nbq — ~},,— R u (no§-y 35) nonurue,

>
y cucTemy S, Ha bq ynpaBHa am ||| bn 4 (no §-y 37) KOHCTpyHLLE Jm == bn
(pur. 14), 6uke (§ 28), ako je ja — X,
1

X =1 :Sinngz,

M X he OUTU teomeilipujcku KOHCTPYUCAHO.
M nbg moxe ce Tako u3pauyyHaTH, Ja |ja OCTyma OJ] 1 Matbe O CBaKe

: Iy, 1
paTe KOJMYMHe, lITO he OUTU ciayya] ako Je sin an::;.

Hatiomena. ¥ oBom naparpady boma] maje npuONanXHY KOHCTPYKUH]Y
KOHCTaHTe i, Koja MpecTaB/ba Y HEEBKJMICKO] pPaBHU NMPUPOIAHY jeIUHULLY
nyxuue (ymop. § 33, Illl). Ako ce Haume yrao nbq KOHCTpyMuuie Tako na

naHocu 21° 35" u 5", 63 O6uke sin nbq = -lé-(ynop. HanmomeHy 2 y3 § 30).

— e —— e

88) ¥ L—mnujckum Tpoyriuma (y cur.7) bdg ubac, koju cy cimunn (yrnop. Hanomeny 1
bc b a

y3 §21), 6uke bg:bc = bd:ba, a nowro je bg = > O6ukie u bd = 5 ' lakie bd =da,

a ojasje ciejyje Aa je v npaBonuhujcko bd = da. [TowTo je ba [ dq, To Ha ocHOBY
§-a 8 caenyje na je <) dbn = <J dam.
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~AKO Cy (y paBHu) pq u st| ca npasom mn (§ 27) u ab, cd, koje cy
yiipaBHe Ha mn, jenpnake®®) (c¢wur. 19), 6uke oueBugno /\ dec — /\ bea u
' | yrjloBu (MOXJa KPUBOIPABOJIMHU]-
B T }A\- C CKW) ecp, eat Takohe KOHIpyeHTHH,
P ; q Kao M ec = ea.
Ako je pame cf — ag, Ouhe

| / /\ acf= /\ cag v CBaku OJi tbUX I10-

/ NOBUHA yeipopoyiaa fagc, AKo cCy

p fagc, hagk pnBa TakBa yeTBOpOYyrJa
L _T_L._-# | yﬁ e d n HaJ ag uameby pq U st, bUXOBa Je]l -
/ /
/

0 HaKOCT yBuha ce nako (kao ko Es-
kauda), ka0 U JeJITHAKOCT TPOYIJIOBA
agc, agh, Koju umajy 3ajeJIHUYKY OC-
HOBHMIlY M 4YMja TemeHa Jiexe y pq.

s t llame cy acl = cag, gcq = cga
- / nacf+ acg + gcq=2R (§ 32), kao
3 U cag 4+ acg + cga—2R, Tako 1a

je Y CBAKOM OBAKOM Tpoyrjay 36up
cBa Tpu yria— 2 R.%9)

buno pna ag (koje je || nm) najga yjegHo ca npasom ag OWIo Ja He
naja, jaCHO |e Jaa Cy Kako camu ipasoaurujcku Tpoyrjam agc, agh Tako
U rmuxose cyme yraosa mehy cobom jemHaku.”)

Pur. 19

§ 40

Jeornake uospuwune inpoytau abc, abd (omcama apasosaunujcku), koju

umajy jeOHy cuipauy jeOHaky, umnjy jeonake cyme ytaosa (ur. 20).
Jep Heka mn mposasu Kpo3 TaykKe Koje IMoJjioBe ac M bc U Heka

je pq (koja npoya3u Kpo3 Tauky C¢) | mn; Taga ke d napartu y pq.

> I35

lep ako nosynpaBa bd Oyme cekia mn y Tauyuu e, a (§ 39) pq Ha oc-

Tojaby ef — eb, 6uke /\ abc = /\ abf kao u /\ abd — /\ abf, ca yera ke
d nactu yjegHo ca f.

89) JIpyKuuje peyeHO, ako Cy pq u st JiMHuje jeHAKOT OCTOjakba Koje nojjeaHako
ONCTOje OJ npase mi.

%) [Tpema TOme je y Tpoyray dur. 19-e, KOju Jiexu usmely nBe JuHHie jen-
HAKOT OCTOjarba ¥ uuja je jejHa ctpana (ag y ¢ur. 19) cermenT JiHuje jelHaKOr OCTOjatbha
a apyre nBe cTpaHe npase (ac, gc), 30up yriosa = 2ZR.

91) AKO CermeHT JiMHMje jeHaKor ocTojatba ag naja yjejHo ca npabom ag (y dur.
19 TpebGa Tauke a M g CIOJUTH [PaBOM JnHKujom), WTo je EBKIMIOB ciyuaj, 30up yriosa
y Tpoyrimuma agc, agh Ouke = 2R. Ao nak ag He najga yjeano ca npasom ag, Ouhe
36Mp yrJioBa y MpaBOJIMHUCKOM TPOYMIY agc OUeBHIHO < 2 R.
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). - : T )
Ako nak bd He 6yme cekJio mn, Heka je C Tayka y KOJO] ynpapha Kojd

nonoBu ab cede pq, M gs— ht, Tako na st @podyscero bd ceue y U3BECHO]
rayuu K (na je oBo moryhe yBumba ce Ha CiaM4YyaH HauuH Kao y §-y 4).

Heka je pame sl—sa, lo||st, u 0 p//\ -
e
l \

npecex nuuuja bk ulo. Taga 6u
6ue .(§ 39) /\ abl — /\ abo
/\ abc > /\ abd®*) (mpOTKBHO
MpeTnoCTaBLMy).

Haiiomerna. Y npeTXoqHOM Ia-

parpay bosbaj je yTBpAUO CTaB, m g/ b e -
fa Cy TPOYIJM, KOJU JieXxe u3ame-

hy IBejy JIMHU]a eI HAKOr OCTO- 5/ W K

jatba (MojjeaHako yaabeHuX OJL § \
jellHe npaBe) U KOju umajy 3ajef-

HUYKY OCHOBMLY (OWJ0 a Cy TH

TPOYIJIW KPUBO - MPABOJIMHU] CKH 5
AJI4 TPaBOJIMHUJCKK), MO IMOBP- dur. 20
LIMHU CBOjO] jeJlHAKM U Jla UM Je

jeqHak M 36up yrjosa. Y oBom maparpady oH yTBphyje cTaB, na eksusa-

AeHITHYE NPABOIVHUCKM TPOYTIM (T. j. TPOYrNIM UCTe MOBPIUKUHE), KOJU UMa]y
jelHaKy jelHy CTpaHy, Umajy jelHaxk 30up yriosna.

§ 41

Tpoyiau jeOHake Gospwune abe, det umajy jednak 36up yraosa (pur. 21).

Jep Heka mn nosoBu ac u bc M Heka pq monosu df u fe, U Heka Cy
rs || mn u to || pq. Ynpasua ag na rs win he GUTH JellHaKa ca ynpaBHOM

dh Ha to, wiu Hehe O6utu jemHaka: dh Hanp. Ouke Beka. ¥ cBakom o] OBa
>
nBa cnyyaja () df omucana u3 ueHTpa a Umake ca gs 3ajelHUUKY U3BECHY

Tayky Kk U Ouke (§ 39)
/\abx = /\ abc = /\ de{,

Anu kako (mo §-y 40) Tpoyrao abk uma ucti 36up yrnosa xao u /\ def
4 (mo §-y 39) /\ abc, To ke u Tpoyanu abc, def umatu UCTU 36Up yriosa.
Y cuctemy S na ce Teopema M OOpHYTH. Jep Heka Tpoyraum abc, def
umajy McTtu 36up yriosa u Heka Je /\ bal—= /\ def. Tana ke (Ha ocHoBy

92) Kax 6u Ouo A abl = A abo, To Ou, nowrto je A abd < A abo, 6uo
A abd << A abl. Anu kako je A abl < A abc, mopao 6u Outh A abd < A abc, wro
1pOTMBpEYM npeTnocTabiuyu no Kojoj je /A abd= /\ abc. [lpema Tome b d mopa ceku mn
4 (ka0 M y npBom ciydajy) Tauka d napatu yjeagHo ca t (Ha pq).
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[pETXO/HOra) OBa JiBa TPOyria, ma npema Tome W Tpoyriiv abc, abl, wmaTu
MCTH 30Up yrjoBa, ojakie O4YEBUIHO cClenyje

bel - blc + cbl = 2R %)

{
[ L - f T
\0
. : h
C
4
| ‘H‘S
Pl
W /
—<) e
'/f/
P
yd
a b S e d (4 z
chur. 21

AJM (§ 31) cyma yrioBa y CBakoM TPOYIJly UBHOCH, Y CUCTeMY S, < 2R
Tauka | nama pmakyie yjeaHo ca Taykom C.

Hatomena. Y oom naparpapy Bosmaj je mokasao cTas, na je 36up
yrJoBa JellHaK y CBUMa (MPaBOJMHW]CKUM) TpPOYIJIUMA KOjU MMajy jelHaKy
[MOBPILUUHY.

§ 42

Ako ce komasemenii 36upa yraosa 00 2R y dWpoyiay abc o3znauu ca
u, a y mpoyray def ca v, buke /\ abc: /\ def =u:v (pur. 22). |

Jep axo ce cBaku ox TpoyrioBa acg, gch, hcb, dfk, kfe cTaBu — Py,
M /\ abc = mp, /\ def —=np, u ako je s 36up yrioBa cakora ox Tpoyrjosa
KOju je = p, Ouhe OuYeBUIHO:

%) Ilowro ce Haume n1aKko 1A nMoKasaTu Aa je, ako je 36Up YrioBa y jeoHoM Tpo-
yriy = 2R, Taj 30up y csakom Tpoyray = 2R, u ako je 36up yriosa y Jeonom Tpo-
yriay < 2P, taj 30up y csakom tpoyray < 2R, n nowro 6u, ako je jepan TpOyrao ca-
CTaB/beH u3 apyra nBa (kao wrto je A abl cactasien u3 A abc u A bcl), 36up yrJjioBa
y LeJIOM Tpoyrjy morao OuTH jelHaK ca 30UpOM YyrioBa y jelHOM O CacCTaBHUX TPO-
yrjaoBa (T.j. 30up yrioBa y /\ abl jenHak ca 30upom yriosa y A abc) camo ako Owm
30up yrjioea y Tpoyriay yonurte 0o = 2R, 1O Ou Taj 30up MOpao uy IPYrOM CacTaBHOM
Tpoyray (/\ bcl) obutn = 2R, -

W) Jlpykumnje peueHo, ako ce Tpoyrim abc u def pacraBe y matbe Tpoyrie, Koiju

e ceu OUTU NO NOBPILUUHKM jeaHAKM U == P,
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9R — u=—ms — (m—1) 2R=2R — m (2R — )™
W u—m (2R—s), xkao ¥ v=n (2R —s).

[Tlpema TOME ]€
Aabc:Adef:m:n:u:v.*‘ﬁ)
Jlako ce yBuha Jna ce
CTaB MO)Ke IpOLUUPDUTU K
Ha CJly4ya] Kaj cy TpOYIJH |
abc, def nHkomeH3ypaOuIIHM. f
Ha ucTtu HayuH ce JOKa-
gyje, 1ace TPOYIJMHa MOBP-
IUMHA KyrJje ojHoce Kao
ekcuecu 306vpa hUXOBUX YT-

C

noBa Haja 2R. Ako Cy JBa R ‘ ]
yriaa cepHor Tpoyriaa npa- a b h b o
Bu, Tpehu z Ouke pevyeHH dur. 22

eKcllec: alu oBa] Je Tpo-
s L

yrao (ako ce oOum HajBeher kpyra o3Hauu ca P) OYEBUIHO =5 55
; %, Zp?

(§ 32, VI); npema TOMe je CBaKM TPOYrao, YU]U |€ eKCUEC —=Z, = 4.5’

Haiiomena. Y TpBOM OJelbKy OBOra maparpa@a bomaj je mokasao

cTaB, Ja Ce NMOBpIIMHE J(BA TPOYrJa y HEEBKJIMICKO] paBHU OJHOCE Kao

Oeiekiliu HUXOBUX 30MpOBa YrioBa.

§ 43

Cama hemMo ZoBpuwuHy NPaBOJMHU|CKOT TPOYIJja y CUCTeMy S U3PasuTH
36MpOM HEroBUx yriosa.

Ako ab (¢urypa 15) Oyne pacio y OeckoHayHOCT, Ouhe (§ 42)
/\ abc: (R—u— V) KOHCTaHTHO*"). ANK Kako /\ abc = bacn (§ 32, V) u
R—u—v=2%) (§ 1), To Je

bacn:z—/\ abc:(R—u—v)=bac'n':z.

%) 36up yriosay Tpoyray abc (r.j. 2R —u) Ouke OueBUIHO paBaH 30upy yrioBa
y Tpoyriuma acg, gch, hcb cmatbeHom 34 30up yrioBa y Temenuma g u h. AKo ce 30up
yrjaoBa y Tpoyriuma acg, gch, hcb, uujm je O6poj m, o3Hauu ca s, Ouke (mowro je OpoO]
Tayaka g, h uT.O. paBai m—1), 2R—u = ms—(m—1)2R.

. . u v
%) [Towro je A\ abc—= mp, A def = np 1 NOWITO je M= SR _g U= —

2R —s
TOo cy Aabc Adet=m:n = u:v
%) U3 dopmysie /A abc: A def = u:v (§ 42) cnenyje A abc:u= A dei:v=
— const. AKO ce OBa KOHCTAHTHA BpeJHOCT O3HA4M ca A, MOBpIIMHA Tpoyria ca I, a
nedekr ca u, 6uke oueBugHo f = 2ru.

%) Kako je naume (cpur. 15) lim (R—u -v) = R—Ilim u— lim v=R-—(R—2z)—0
10 je lim (R~u—v) =z,
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= TR R i ——— m—— N il

Ilame je oveBunHO bdcn: bd'c'n' =z :72' — gz : tgz' (§ 30).%)

) el bd’¢’'n’ - tgz’ - .
Alln-3a y 0 umamo bacn’ — | @ TaKO UCTO W f,, — 1. [lpema Tome je

bdcn : bacn = tgz: 2.
Kako cmo nawm na je (§ 32)

bden —=ri = i2 tgz, To je bacn — zj2 Y

3a CBaku Tpoyrao, ymuju Jé z KOMIIEMeHT 36Mpa yriioBa 1o 2R u Koju ke
y Oylnyhe ykpaTko OGUTHM 03HayeH ca /\, Onke npema Tome /\ — zj2.'")

Onasne ce nako ysuba na he, ako je (¢pur. 14) or ||| am u ro ||| ab,
“ospuiuna oOyxsaheHa on mpaBux or, st, bc (koja je OYeBMLHO ancoJlyTHa
FPatilia 3a MOBpLUMHE MPABOJIMHU|CKMX TPOYrIOBa KOju Yy G€CKOHAYHOCT
PacTy, W1 rpaHdua opn /\ 3a z-= 2R) OUTH = ni* = ()i y F.1%2

) o §-y 32 je bdcn=ri u bd’c'n’=r'i, a no §-y 30 je r =i (g2 B =1 g7,

19) Tpoyrao bacn y cwur. 15 npecraBmwa acumiioimiuun Tpoyrao uuje ce jeowo
reme Hana3un y O€CKOHAYyHOCTH (MOWITO Ce napajesiHe ¢n u ab CeKy y OeCKOHayHOCTH).
AKO Ce ca z 03HauM KOMIMJIEeMEHT yrja napajiein3ma 3a JIUCTAHIM]Y acC (KOHAQYHY KaTeTy
Tpoyria), ouke noBpuMHa TOora Tpoyria — zi2

01) Jla je noBpuMHa MaKakBOT TPOYrjla HeeBKJMICKE PaBHH, daKO Ce Ca Z O3HayH
tberoB JNegeKkT, — zi2, 14 ce u3BecTH Ha cienebu HayuH. AKO ce MOBpLUIMHA TpOYyraa
03Hauu ca I Ouke (ynop. npum. 97) f=2xrz; Kako u3 dopmyie 3a [paBoOyrJin ACUMTO-
THYHM TpOyrao (=zi2) cieayje aa je A=1i% TO je OyeBMIHO f=zi% 3a cBaku TpOyrao.

%) Jla je noBpwmMHa acMMTOTHYHOr TPOYra ca @pu TemeHa Y OeCKOHAYHOCTH
= x1%, Jla Ce NpocTHje u3BecTn oBako. Kao mrto nokasyje ci. 3. MpaBOYIJiM ACUMTOTHUYHH

A

|

T £
|

o ; Bl

TPOyrao ca osa TemeHa y OeCKOHAYHOCTH CACTABbEeH je U3 JBA NPABOYIIA ACHMTOTHUNA
TPOYI/ia ca jeJlHum TeMeHOM y OeCKOHAYHOCTH, a ACUMTOTHYHI TPOYTao ca @pu TeMmena
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AKO OBY rpaHuWuHy ¢urypy osnauumo ca [, Ouhe Jabe (mo §-y 30)

at—tg2z - O0=@ry F (§ 21) =©s (no §-y 32, Vi),
aKko ce TeTuBa dc O3HaY4 Ca s.

AKO ce cama JaTd MNoOJyOpeyHuK S Kpyra y paBHHU (wiM L-JIMHU] CKK
noNynpeyHuk kpyra y F) ynpaBHOM IpEnoJIOBH, 3aThM (no §-y 34) KOHCTpY-
ume bd ||| == cn, cnycTu ynpasHa ca Ha db u mojaMrue ynpagHa cm Ha ca,
no6uhe ce yrao z. Omasne na ce (no §y 37) reomempujcku oOpeduiiu tg°z,
HOLITO Ce 3a jefUHULY Yy3mMe NMPOU3BOJLHO |ellaH L- IMHU]CK1 NOJYNPEYHHUK,
gomoky 0Be yHugopmue Junuje uciie kpusure'®) (koje ce, ako Cy JaTe
caMO HhUXOBE KpajHe Tauke, MMOWITO Ce KOHCTpyully OCE, MOTy y3aJMHO
MepUTH Kao npase JUHMje M y OBOM MNOrJIELy CMaTpaTd 3a MIACHTUGHE Ca
NpaBUM JIMHU]ama).

Ilase 104 ce Ha ciemehu HauyuMH KOHCTpydcaTu 4eTBOpOYrao, Harp.
npasuiHyu, koju je — [ ]. Heka je (dur. 23)

abc =R, bac= - R, acb =+ R u bc =x;

tTana ce na X (mo §-y 31, Il) uspa3utu camum KBaipaTHUM KOpeHUMA W
(no §-y 37) KOHCTpyncaTH; a MOIITO je 1aTo X, MOXe Ce (mo §-y 38, wiu u
20 v 33) OJIpeLUTH! 1 CamMo X.1*%) A ocmocTpyku /\ abc oyeBniaHo naje=—[]."")

y 6eCKOHAYHOCTM M3 JBa aCUMTOTHYHA TPOYIJd Ca JABa TemeHa y OeckoHauyHocTu. [lowTo
je, Ha OCHOBY (hopmy.e Zzi2, MOBpLIMHA ACHUMTOTHYHOT MPABOYTJIOr TpOyria ca je IHUM

jr - -
TeMeHOM y OeckoHauHocTH (Y L. 3') = 4 i2, TO je MOBplLIKHA ACUMTOTHUYHOT TPOYTIJA Ca

< 4
TpU TeMeHa y 6€CKOHAUYHOCTH (T3B. MAKCUMAJIHOT ACUMTOTUYHOT Tpoyrja) = 4 - i 12 = =12

103) Ako ce y npasoyriom tporay ABC (ca npaBum yriom y C) Ha rpaHuyvHO] 110-
BpnHM cuycTd u3 temena C ynpaBHa CD Ha XuUnoTeHy3y AB (uyuTanaln, Moxxe JIakO cam
KOHCTpyHcaTi jpoTuuny ¢urypy) 6uke AC2=AD - AB n BC2=DB - AB, npema Tome
AC2:BC2—=AD:DB. Axo ce oanoc AC:BC craBu=1t¢gz, Ouhe Ha OBaj HaYUH (MOLUTO

je Tana AD: DB = tg2z) KoHcTpyHucaHo tg2z. 1
1 a a cos 5 R
104) Ha ocHoBy jennaunte (§ 31, II) cosa:sinp= » (e i e i) OHhe ———=eois

_1(__x_ _x £ i - L :
—5 \&i +e i), onakne cieiyje 1aje MOWITO je COS » R= > \/2 n sin 3 R =

4

il : X _

=%\/2-——\/2) ie? + e — | = g—\zz mei=X :/2+ ]-OBai
\/2 2 Y,

ocjeftby u3pas ja ce, MOIITO CAAPXKH CaMO KBajapaTHe KopeHe y ceOH, reoMeTpHjCKH

kounctpyucatn. M3 X ojpebyje ce KOHCTPYKIMjOM X CJIMYHO KOHCTPYKIMjH X-a y §-y 38

(Ynop. J. Frischauf, Absolute Geometrie nach Johann Bolayi, 1872, § 63, s. 72 n 1, u

Anhang 11, ctp. 96, kao u J. Frischauf, Elemente der absoluten Geometrie, 1876, § 90,

s. 94. O6a oa cnuca Ppuinayda, nako npecrabibajy cjoO0aHY oOpamy a He NpeBON

Anenaukca, 6uia cy npeBoaMony O 3HaTHe NOMOKHM 3a pasymeBame TeKCTa, a nochiy-

KUIa Cy My Ha BHllle MeCTa M NpU KOMeHTapucarwby AneHaukca).

r T - 1 5
105) [Towrro je netexr /\-a abc paBaH g> TO je theroba noBpiuMHa = ¢ - 12, [Ipema
C

TOMe je nospiiMHa kBagpara (y ur. 23) = ni2

|



16

[Ipema Tome na osaj nauun kpyt y pasnu woayipeunuka S kBadpupar
/€ eomewmpujcku aomohy tpasoaunujcke gur ype u yHUGOPpMHUX AUHUA [Cille

Bpciie (koje cy, yiiopehene mehyco6ro, eksusaseniine ca IpaBuM AUHUIAMA) |

C mako uciio je u kpyr na iospuwunuy F komiaa-
o | ' %

. HUpan Ha uciiv Hayur.'"%) Hau je dakae uciiu-
y  huia XI-a Egkaudosa akcuma uau je moiyha

ok

eomeitipujcka kpaopaiiypa kpyia ; nako ocraje
A HEMO3HATO KOJa OJI OBe JBe ajiTepHaTUBe OJl-
ropapa CTBapHOCTH.
Kapron je tg*z uau ueo 6poj uau pauuo-
HaJlaH pasJloMaKk Yuju je MMeHUTesb (J0Be eH
Ha HAJIPOCTH]M OONUK) uau npocT 6poj 06-
Jmka 2™+ 1 (rne cnaga u 2=2°+1) wuau
MPOU3BOJ U3 I[POU3BOJLHO ,MHOTO MPOCTHX
OpojeBa OBe BpCTe, O]l KOjUX ce (Ca U3Y3eTKOM Opoja 2, KOju Ce je[lUHU MOXe
JABUTH IIPOM3BOJBHO MHOIO NyTa) CBaKW JaBJba CaMO jedaHuiyil Kao (hakTop,
Taja Je moryhe, Ha OCHOBY TeOpuje MOJUIOHA CJABHOT [layca (oBor HajBe-
JIMYaHCTBEHM]Er NpOHaNacKa Haller M CBMX BpemeHa), KOHCTpyUCaTU jeJlHY
paBOJMHU]CKY (Urypy (M TO Camo 3a peyeHe BPELHOCTU OIL Z) Koja he
OuTH paBHa tg®*z - [ = () s.1") Jep Godesa []-a 3axTeBa (Mo1ITO Ce Teo-
pemMa §-a 42 na j1aKO NPOLIMPUTHU HAa MaKaKBe [IOJIUI'OHE) OYeBUIHO HZoOesy
yria 2R, Kojy je (uTo ce Moxe mokasaTu) moryhe reOMeTPU|CKU U3BECTH
Camo MOJ peyeHumM YCJIOBOM. Y CBMMAa TaKBMM CJly4yajeBUMa OHO LITO je
Hanpel pedyeHO JlIako MOBOAM 10 uuba. W caka npaBonuumjcka ¢urypa
la Ceé reoMeTpHU|CKU MPEeTBOPUTU y MPaBUJIHK MOJIMIOH OJ N CTpaHa, aKo n
uma aycoB 006nuk,!%%)

Our. 23

16) T. j. HabeHa je y HeeBKJIMACKO] paBHM NpaBOJIMHUCKA (urypa yihja je NMoBpLIMHA
jellHaKa ca MOBPIUMHOM Kpyra y rpaluyHOj NMOBPLIMHH.

107) Kao wto je no3HaTto, no 'aycoBOj Teopuju MOJUrOHA MPABUJIHU MOJUIOH O N
CTpaHa Ja c€ KOHCTPYHCATH LIeCTApPOM U JIetbUPOM CamO aKoO ce OMHOMHA jegHAYMHA XD = ]
(Koja mpecTaB/ba Nojesly KpyxHe nepudepuje Ha n jeqHakux nejosa) 1a PeLIUTH CyKle-
CUBHUM WK3BJa4YeHheM KBaApaTHUX KOpeHa. AKO je n mpocT Opoj, TO je morvhe yYHMHUTH
CaMO y OHMM cJjyyajeBUMa Kana je n npocT Opoj oOnmka 2m + 1 (npu uemy je m ca cBoje
CTpaHe noTeHuMja on 2, T.j. =2pP ). Kap je nak n cyioxen 6poj, Taj ciioxeH 6poj mopa GUTH
==t v 3=5- V1. .x. rae cy 3, 5, 17 ut.n. npoctu OpojeBu o6auka 2m -- 1. Ha rtaj Hauun
Moryha je camO KOHCTPYKIlMja MpaBWJIHUX noaurona on 3, 5, 17, 257 uT.n. cTpaHa, Kao M
KOHCTPYKIMja MPaBUIHUX TNOJMroHa om 2n u 2v -3, 20 .3.5, 20 .3 .5+ 17 ura. crpana.

Y chayvajeBima y Kojuma je moryha KOHCTpYKIMja NPaBUJIHOT MOJIUTOHA O N

CTpaHa moryhe je y HeeBKJIMICKO] PaBHM KOHCTPYMCATH KPYT jelHAKe MOBPLUUHE CA jeLHHM
m

MOJINTOHOM CaMO OHJla Kaja je t g2z niim n.eo Opoj Ui pallMoHa aH pa3JjioMaK Ty (T. j. pas3-
JIOMAK Y KOMe Cy m U4 N pejiaTUBHO MPOCTH e Opojesu). Hajnpoctuju je ciayyaj xana
je: 192 =.1,T. . Kaja je'Z2 = -—z— (ynop. Hanomeny 2 y3 § 30 u chur. 2°): y OBOM cayyajy
NpaBoOJIMHK|CKA (purypa, Koja MMa jeJHaKy NOBPUIMHY Ca KPYrom =i, WM ie aCHMTOTHYHH
Tpoyrao makcumaste nospiuube (y ¢ur. 3') win kBampar (y ¢ur. 23). Ao je tg2z=m"™> |
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Jowr 6u ocrtano (ma Ou ce npeameT MOTMYHO Mcupreo) 1na ce JOKaxe
na je Hemoryhke (0e3 MKakBe NpeTnocTaBke) OMJIYUUTH, JHalu CHUCTEM =
unM jemaH (M KOju) ol CHCTeMa S CTBapHO noctoju. Anu TOo hemo OCTa-
BUTU 3a IPYry 3rOLHW]Y NPUIMKY %),

Haiiomena. 1. Y oBom 3aBpLIHOM Haparpady cBora AneHiukca boba)
je Hajnpe u3BeO (YopmyJly 3a MOBPLIKHY NpaBOJIMHU]CKOT TpOyrja, na 3aThm
okasao 1a je KBajpaTypa Kpyra y HeeBKJIuJCKO] paBHH moryka. Kao wrto
je Mo3HaTO, Ta je KBajgparypa y EBKIMIOBO] paBHW 3aTO Hemoryha, LITO
6poj ® HUje KOpeH jeiHe anreGapCke ]eflHa4ynHe Koja ce Ja peuluTU CYK-
LleCUBHMM M3BJlayereM KBajpaTHUX KOpEHa, MOLITO Je m TpaHCUEeHLeHTaH
6poj (T.j. HUje yomuTe KOpeH jelHe anreOapcke jellHaYunHe).

Haiiomena 2. Y3 ll-y cBecky opuruHanHor usjaatba Tentamen-a 107120
je oral, bospajeB JelaH nojarak (Additamentum) AmeHauKCy (M3aLlJIOM
y3 [-By cBecky Tentamen-a) Koju cajpxu 1 pokas Ja dopmyJjie paBHe
(HeeBKJMICKe) TpUroHomerpuje (MOLITO UM Ce Hajmpe Ja TakaB OOJIMK Jia
cTpaHe y tbUMa calpxe (akTop Vi) npenase y gopmyie cpepHe Tpu-
roHomMeTpuje Kajx ce CTpaHe Yy tbUMa 1nojene ca V— 1; ¥ 2. u3Boheme,
na lMuraropun o6paszau EBkiupose [eomeTpuje a* + b2 —¢* cienyje u3
npee jegHayuHe mox Il y §-y 30 Amenmukca. Kako ayrtop AmneHnUKCa
(ynop. §32) npumehyje na ce [luraroput oOpasall Ja U3BeCTu U3 Jpyre
a He M3 npse jenHayude nof lll, TO Mopamo 3akby4iuTH N4 n3pohere U3
npBe jeJHayuMHe npunaga MPBOOUTHO Bondgraury bosmajy. Taj ce 3ak/byyak
noTBpHYjL M YMHEHMLOM, Ja W Mmucal AmneHdauKca 'y llewayko] oOpaiu

tberopoj (H. H. M. cTp. 201) T8paM, na ce [luTaroput oOpa3all Jla M3BeCTH
W3 MpBe ]eJHavyuHe.

Kako npema Tome cajip)xvHa AJlUTaMeHTyma He npunajia noTnyHo Nnuciy
Anennukca (uako jy Boncgaur Bomaj osome npunucyje), TO MM Ta] AJLM-
TaMeHTyMm Hehemo OBJie mpeBOAMTH. YuTaola, KOjU Ce 3a tbera MHTepecy]e,
ynykyjemo Ha usjatbe Tentamen-a M AneHiurKca O CrpaHe mahapcke AKa-
Nemuje, ka0 U Ha (DPAHLYCKM M EHrJIeCKu MpeBOJ, AmNeHJIHKca.

oHaa je oaroBapajyha npaBoJiMHUM{CKA (hurypa CiOXHA U3 M OBAKBHX HAJIIPOCTHIUX T10OJIH-
m

rosa. AKo je nak tgz — = TpeOa Hajnpe KOHCTPYHUCATH MPABUJIHK MOJIMIOH OJL N CTpaHa
ynja je MOBPIUMHA = =i2, 3aTUM MOJEJIMTH Ta MOJIYNPEYHUIlUMA MOBYYCHHM U3 CpenulITa
Ka TeMEeHMMa Ha N je[HaKux TPOyriosa, na ke npaBoJsiMHujcKa (urypa c3cTaB/beHa W3 m
OBaKMX TPOYrJIOBa OMTH MO TOBPIUMHM jelHAKA Ca OJroBapajyhum Kpyrom.

108) OHOCHO OBOT MNpeTBaparba yrnop. npamenoy [IITexkenoBy Ha cTp. 273 v 1enay
W. und J. Bolayi, Geometrische Untersuchungen, Zweiter Teil, 1913 (hgb. v. P. Stackel).

109) YV yemaukoj oOpamm Anexankca (nyOJMKOBAHO] y [ejly HaBeleHOM Y NPeTXOHO]
npumenOu) Bomaj napuuno tBpau (ctp. 201) na my je ucrnajno 3a pykom Jjia ,ca nOTNnyHOM
reoOMeTpujcCKom npeum3nowky“ nokaxe, na ce HUKaula Hehe MOkn yTBpAUTH CTBHDHH' npu-
pola NpoCTOpa y OJHOCY HA €BKJMUACKUH U HEEBKJIMACKH CHCTEM. OH TO cBOle H3BOKhewe
uuje mehyTum nurge ny0./MKOBaO, a HH Y HErOBUM PYKOINMCHMA OHO Ce HUJE Halo.
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