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fln$epeuquja.nuu xeoqujeHr SyHxquje jeane rpoMeHJbHBe

[y : f(x)], r<ojr ce o3HaqaBa ,nr*o, j], Moxe ce cxBarrrn Ha

,qBa HaqHHai ulrv Kao.rflcr c[M6orl r4JrH Kao flpaBrl KoJIr.IrIHr,rK,

4 y ieanona r y ApyroM c.nyuajy !{ np..rrurba rpaHhrrHy

BpeAHocr rnoqujeura 4r.rQepeuquia Ay u Ax, r. j. u y je4nona r.l

y .apyroM c"ryuajy je
dv .. Av: Ilm -".dx ax:oAx

A,rn 4ox no npBoM cxBaralr,y !{ ,. rpecraBrba Korruq-

uax 4raQepenurjana dy u dx, seh qucr cuu6o,n aa o4roeapajyhy
rpaHrzqHy BpeAHocr (raxo 4a ce raj u3pa3 ilMa qr.rrarr.r He Kao
,,dy rcpos dx" seh xao ,,dy fio dx"), Aorne je no apyroM cxBararby
dv
*-l npana KoJrHrrHuK 4uQepeHquja,la dy u dx, xoju HHCy Hyr,re

aeh 6ecxpajHo n,Iane KoJrr.rqaHe.

flpao cxaararbe 3acryrra orpoMHa eehuHa MoAepHr{x Mare-
Mart{tlKl4x nHCalla (oa Kouruja Ao Aauac), a caMo cflopaAqr{Ho
jan"uajy ce H rHCrIu xoju eacrynajy lpyro cxBarar-r,e. Kao runu-
r{aH [pecTaBHHK npBor CXBaTaE,a HMa Ce CMaTpaTr,r MaTeMaTI4qap
u tpra.roaoQ E. Eott4auot) (Bernard Bolzano); a Kao npecraBHuKa

I Eoauasoao cxBarage ,r3paxeHo je y cneaeherra ur4rary:
,Weil wir aber, wie nur eben angemerkt wurde, die abgeleitete Funktion

einer abhanigen crdsse y in bezug auf ihre veriinderliche x erhalten, sobald wir
in dem Ausdrucke

{v
Ax

Ialls er e rst so enlwickelt wurde, dass weder Ax noch Ay irgendwo als Divisoren
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erscheinen, das Ax sowohl als auch das Ay: o setzen; so diirfte es wohl nicht
so unschicklich sein, die Abgeleitete durch eine Zeichnung, wie etwa folgende:

{v
dx

darzustellen, wenn wir hierbei erkliiren, einerseits, dass alle in der Entwicklung
Av

von 

^rx 

vorkommenden Ax, Ay oder die allenfalls statt ihrer angeschriebenen dy,

dx als D/osse Nullen angesehen und behandelt werden sollen; - andereseits aber,

dass man die Zeichnung 
O4rn,.r, 

etwa als einen Quotientenvon dx in dy, son-

dern nur eben fiir ein Symbol der Abgeleiteten von y nach x anzusehen habe.
Dass elnem solchen Verfahren noch keineswegs der Vorwurf gemacht

werden kdnnte, es nehme Verhtiltnisse zwischen Grossen an, die gar nicht vor-
handen sind (Null zu Null), ist klar; denn man will jene Zeichnung ja eben fiir
ein&/osses Zeichenangesehenwissen" (ynop. B. Bolzano, Paradoxien desUnend-
lichen, neu herausgegeben durch Alois Hdfler,192l, s. 67; npao rsaarue 1850).

2) Oco je cxBararbe H3paxeHo y c.neAeheu [rrrary:
,,Wir bezeichnen die Ableitung von i(x) an der Stelle x mit f'(x). Diese

Bezeichnung lilhrt von Lagrange her.
Das Produkt aus I'(x) und einem Zuwachs h nennt man das Differentiat

von l(x) an der Stelle x uud bezeichnet es nach Leibniz mit df(x), so dass
df(x) : f'(x)h

ist. Man pllegt bei allen Funktionen dasselbe h zu benutzen, so dass insbe-
sondere

dx:h
wird.2) Infolgedessen diirien wir schreiben

df(x) : f'(x)dx,

und daraus folgt f'(x) : qll#

Die Ableitung ist also ein Quotient aus zwei Djfferentialen. l)eshalb rrenut
man sie auch Differentialquotient" (Baau C. .Koaaleaski, Grundziige der Diffe-
rential - und Integralrechnung, 4-te Aufl., 1928, s. 55).

Osaj unrar yroxr.rxo je auauajnnju :ruro RoaaLteacKu cwarpa 4a je aanac
uoryhe ,die Infinitesimalrechnung in vollig einwandfreier Weise aufzubauenu ;l
uro caojoj KrLrl3H craBJr,a y 3a.(araK Aa ,in strenger Weise. r.r3noxt,t ocHoBe
anSepeurrujaanor 14 uHrerpanuor paqyHa (rr. r.r. M., Einleitung, s, 2).

l,l 17. EyApy (Pierre Boutroux) 3acryra oBo rJ'reanmre: .Etant donnd,
en effet, la ddfinition des differentielles, la dertuie f'(t) ou y' doit \tre
cansiderde comme dtant un quotient adritable (rapport de l'infiniment petit
dy d t'infiniment petit dt)" (Vnop. P. Boutroux, Les Principes de l'Analyse
math€matique, t. II, 1919, p. 292).

I,l caM rraeuu rBopau Au+cpeHuujanHor paqyna, Jlaj6nuq, sacrynao je
oBo tneauuTe.
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Anra uory ce HaBecrz vt ilucpt ga

roAjeAuaxo onpaBAaHa.s)
Koje cy o6a cxsaralba

Ha npnu nordrreA r4,rJreAa Kao Aa je carrao npBo r./IeAr.rIUTe
JrorHqKr,r KoH3eKBeHTHO r.I ,loruqKr.r o[paBAaHO. Jap, IIolxTo je
dv Av
A" IpaHHqHa BpeAHoCr KoalLleHHKa fr, r. j. rberoBa BpeAHoCr

HaAa Ax a Ay nocraHy paBHH HyJrr.r, Hgt,rye Aa La, aKo xoheMo

ra x36erHeMo rBphebe aa je fl : 3, MopaMo npu6ehr.r rBp-
dvIlebY, Aa Je 6! canao cnna6o,r 3a ry rpaHr.rrrHy BpeAHocr H Aa

y rbeMy dy rz dx HeMajy caMocra,/rHor 3Harraja.

C apy.e crpaHe oflel. oBo rd'reArr[rre nara oA je4ne reuxohe
Koja je y crBapH HecaB/raAJrrHBa : aKC dv, y QopMyrn ;i -- f'(*)
dy ra dx Hrrcy caMocra./rHe Ko,rraqr.rHe, npe.[a3 oA Ar{Oepeuqujalnor
xsoqajeHra Ha AnQepeHquja,r SyHrrluje Huje Moryh. r. j. unje
Moryhe craBHrH:

dy : f'(x)dx
(rao urro ro 6e3 r43y3erxa qHHe u npecTaBHr.rqr4 npBor cxBararba),
rrorrrro y oBoj nocJreABoj Qopuy,ru dy u dx npdcraBJbajy oqe_
Br.rAHO CaMocra./rHe 6acrpajuo Ma,rre Ko.rr[qr4He (HHCy Hr,r Hy,]re Hr4
qr{cra cHM6o,llr).

Kao urro ce Br4AH, AoK rlpBo rJre,qr,rrr]re H3r"rreAa Aa jeAnHo
oAroBapa caMoj Ae0r4 Hu\ujv ArroepeHrluja,ruor KBoUr.rjeHra, Aorre

3 Taxo y no3HaroM yg6enr.rry Cepe-Iile$tepca croju: ,Da y : f(x) ist,
konnen wir das Differentiar dy auch mit d f (x) bezeichnen, so dass wir fiir die
Ableitung f'(x) die von Leibniz herriihrenden Darstellungsweisen

(3) t'(x) ::i:#
Iraben. Diese Art der Darstellung der Ableitung als Differentialquotienten ist
dic am meisten gebrauchte. Den Bruch df(x) : dx kann man dibei von zwei
verschiedenen standpunkten aus aufiassen, entweder wirklich als euotienten von
df(x) und dx oder als ein Symbor, das den Grenzwert des euotienten ay : ax
oder Af(x) : ax zusammengehOriger Zunahmen von y und x bedeutet. Auch
sclrreibt man die Formel (B) oft so:

df(x) - f,(x)dx oder dy - f,(x)dx
wenn man die Nenner vermeiden will" (serret-Scheffers, Lehrbuch der Diffe.
rential- und Integralrechnung, 6-te u. 7-te Aufl. Bd. I, 1gl5, s. S2_b3).
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Apyror cxBararba HaBeuheMo l. KoeanescKor2) (Gerhard Koaa-
lewski).


